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UZdaviniy salygos

1. Raskite visus sveikyjy skai¢iy trejetus (X, Y, z), su kuriais
X+yz=2008
y+xz=2006

2. Teigiamyju realiyjy skai¢iy a, b ir ¢ sandauga abc =1. Jrodykite, kad

3 6
1+ > .
a+b+c ab+bc+ca

3. Teigiamieji skaiciai a, b, ¢ ir d yra tokie, kad a>c>d >b>1ir ab > cd . Jrodykite, kad
funkcija f: [0; ) > R, apibrézta lygybe
f(x)=a"+b*-c*—-d”*,
yra grieztai did¢janti.
4. I8spreskite lygciy sistema
JX+Y+4/x—y =10,
x2_y2_72 ~476
olglyl-lgz _1

5. nyrateigiamas sveikasis skaicius. Ar egzistuoja tokie teigiami sveikieji skaiiai X ir y, kad

Jn+vn+l<Vx+.y <J4n+2?
6. Raskite visus realiuosius x, tenkinancius salyga
X  5[x]-7
Xx+4 7[x]-5

kur [x] yra didziausias sveikasis skaicius, ne didesnis uz X.

7. nir m yra sveiki teigiami skaidiai. Jrodykite, kad 5" +5™ yra uzraSomas dviejy sveikyjy
teigiamy skaiCiy kvadraty suma tada ir tiktai tada, kai n—m yra lyginis skaicius.

8. Sveika teigiama skaiCiy vadiname tripletiniu, jeigu visi jo dalikliai gali bti suskirstyti | 3
nesikertanéius poaibius su vienoda kiekvieno poaibio skai¢iy suma.
A. Raskite bent vieng tripletinj skaiCiy;
B. Raskite du tripletinius skaicius;
C. Aregzistuoja 2005 tripletiniai skaiciai?
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Kiek yra 5-Zenkliy palindromy, kurie dalijasi i§ 37, skaiciy. (Palindromu vadiname skaiciy,
kuris yra toks pat skaitant i§ deSinés | kairg ir i§ kairés | deSing. Kairiausias ir deSiniausias
skaitmenys nelygiis 0.)

Ar be galo daug yra teigiamyjy racionaliyjy skaiCiy x ir y, X =y, tokiy pory (X;y), kad ir

\/ x2 + y3 ,ir \/ xS + y2 yra racionalieji skai¢iai?

Kvadratingje lenteléje 9x9 pazenklinta 40 langeliy. Eiluté arba stulpelis yra laikomas geru,
jei yra pazenklinta daugiau negu pusé tos eilutés ar stulpelio langeliy. Kiek daugiausiai gery
eiluciy ir gery stulpeliy kartu gali biti tokioje lenteleje?

Finaliniame futbolo ¢empionate visos komandos buvo suskirstytos i pogrupius po 4 komandas
kiekviename pogrupyje. Kiekviena komanda zaidé vienerias rungtynes su kiekviena kita savo
pogrupio komanda. Uz laimétas rungtynes komanda pelné 3 taskus, uz suzaistas lygiosiomis —
1 taska, uz pralaimeétas — 0 tasky. IS kiekvieno pogrupio po 2 komandas pateko i tolesnj etapa,
ir kiekviena j tolesnj etapa patekusi komanda surinko ne maziau tasky, nei bet kuri nepatekusi
] tolesnj etapa komanda.

A. Kiek maziausiai tasky galéjo surinkti j tolesnj etapa patekusi komanda?

B. Kiek daugiausiai taSky galéjo surinkti i tolesnj etapa nepatekusi komanda?

Visi nxn lentelés langeliai yra nudazyti baltai arba juodai taip, kad imant bet kurias dvi
eilutes ir bet kuriuos du stulpelius 4 langeliai, esantys ty eiluciy ir stulpeliy sankirtose, néra
visi nudazyti viena ir ta pacia spalva. Raskite didZiausig galima n reikSmg.

Tarptautinés moksleiviy stovyklos 9 dalyviai vyko autobusu j ekskursija. Paaiskéjo, kad
kiekvienas 1§ jy kalba daugiausia trimis kalbomis, o tarp bet kuriy trijy moksleiviy bent du gali
kalbéti ta pacia kalba. Jrodykite, kad bent trys moksleiviai gali kalbéti ta pacia kalba.

Kiekvienas i$ teniso turnyro dalyviy suzaidé po vieng kartg su kiekvienu kitu turnyro dalyviu
(lygiyjy tenise néra). Jrodykite arba paneikite, jog jeigu kiekvienas turnyro dalyvis laiméjo
nors vieng karta, tai visada atsiras tokia trijy dalyviy A, B ir C grupé¢, kad A laiméjo pries B, B
laimejo pries C, o C laiméjo pries A.

Keturkampyje ABCD AB=BC =CD=1, ZABC=80", 0 ZBCD=160". Nustatykite kity
dviejy keturkampio ABCD kampy didumus.

Keturkampis ABCD yra lygiagretainis. Tiese, einanti per taska D, kerta atkarpg AC taske G,
atkarpg BC — taske F ir ties¢ AB — taske E. Trikampiy BEF ir CGF plotai yra lygts. Kam
lygus santykis AG:GC?

Trikampyje ABC /B=75", ZC=45". Krastin¢je BC paZzymétas toks taskas P, kad
BP = 2PC . Raskite ZBPA.

Raskite rombo ABCD plokstumos tasky M geometring vieta, jei
MA- MC +MB-MD = AB?.

Dvi trikampio pusiaukrastinés yra 3 cm ir 6 cm. Koks gali buti didziausias to trikampio
plotas?
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