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Uzdaviniu salygos

. ISspreskite lygti

22—+t —x+1=0.

. Isspreskite lygciu sistema

3+’ = 2.

. Raskite visus teigiamuju skai¢iu ketvertus (z,y, z,t), tenkinancius lyg¢iu sistema

r+y—z2t=0,
{ zy—z—1t=0,
zyzt = 16.
Realieji skaiciai x, y, z, t tenkina nelygybes x+y+z+t < 0, xy+xz+axt+yz+yt+zt > 0,
xyz + zyt + xzt + yzt < 0 ir xyzt > 0. Irodykite, kad z,y, 2, < 0.

. Irodykite, kad bent vienas is skai¢iu « — xy, y —yz, z — xz nevirsija 1/4, kai x,y,z > 0.

. Realiojo skai¢iaus = # 0 atvirkstiniu yra vadinamas skai¢ius 1/z. Yra zinoma, kad

keturiu nenuliniu skai¢iu ir ju atvirkstiniu sumos abi yra lygios nuliui. Irodykite, kad
tarp tu keturiu skai¢iu atsiras du, kuriu suma yra lygi nuliui.

Raskite maziausiaja funkcijos f(x) = —2v/3 cos(3z)sin(6x) igyjama reiksme, kai x —
realusis skaicius.

. Irodykite, kad 10™ + 45n — 1 dalijasi i§ 27, kai n — naturalusis skaicius.

. Irodykite, kad egzistuoja naturalusis skaicius n, toks kad skaic¢iaus 2" deSimtainéje

iSraiskoje yra ne maziau kaip 2002 iS eilés einantys nuliai.

Raskite maziausia nattraluji skaiciu, kurio pusé yra sveikojo skaiciaus kvadratas,
trecdalis yra sveikojo skaic¢iaus kubas, o penktadalis yra sveikojo skaic¢iaus penkta-
sis laipsnis.
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Tegul ay = 1, as = 2, apy1 = (anapn_1 + 1)/an_1, n = 2,3,.... Trodykite, kad
an > V2n, kain > 3.

Ar egzistuoja sveikieji skaiciai a ir b, tokie kad skaiciai
(a+1/2)" + (b+1/2)"

taip pat butu sveikieji su kiekvienu naturaliuoju n?

Ar egzistuoja 100 laipsnio daugianaris p(z) su realiaisiais koeficientais, toks kad

p(0) > [p(1)| + [p(2)] + ... + [p(2001)[ + [p(2002)|?

Raskite visas funkcijas f(x), apibréztas su kiekvienu realiuoju x, tenkinancias salygas
f(f@) ==, fA+[f(z)=1-uz
Raskite visas funkcijas f(x), apibréztas realiuju skaiciu aibéje, tenkinancias salyga

f@®+y* = 2zy) = f(=)* +y° — 22f(y).

Per metus mokyklos bibliotekoje apsilanké 410 mokiniu. Jie visi kartu paémeé 5081
knyga. Ar galima tvirtinti, kad atsiras 18 mokiniu, kurie visi kartu paémé ne maziau
kaip 224 knygas?

Sachmaty lentoje 8 x 8 karalius gali eiti tik per viena langeli i kaire, per viena langeli
i apacia arba per viena langeli istrizaine aukstyn—desinén. Ar jis gali 64 ¢jimais apeiti
visa lenta taip, kad kiekviename langelyje apsilankytu po viena karta?

Kokia didziausia reiksme gali igyti i vienetini apskritima ibrézto keturkampio krastiniu
sandauga?

I smailuji trikampi ABC' ibrézto kvadrato, kurio dvi virsunés priklauso krastinei BC,
o kitos dvi priklauso AB ir AC, krastiné yra lygi a. Analogiskai, tegul b ir ¢ yra
krastinés dar dvieju kvadratu, kuriu po dvi virsunes priklauso atitinkamai AC' ir AB,
o kitos dvi — atitinkamai AB, BC ir AC, BC. Irodykite, kad

BC AC AB
+ + > 5+ /2.
a b c

Yra zinoma, kad bet kokie keturi is penkiu plokstumoje nubréztu apskritimu turi bent
viena bendra taska. Ar visada tie penki apskritimai turi bent viena bendra taska?



