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1 bilietas

(A) Kas yra dali® ir bendroji ekonomia pusiausvyros ir kuo jos skiriasi?
(B) |rodyti, kad Cobbo—Douglaso alternatyvy laukas , -,) apibeztas funkcija

u(z) = a5y, w=(r,12) €RY, 0<e<l,

yra tolydus, stipriai monotoninis ir lokaliai nepasotinamas.
2 bilietas

(A) Rasti optimaly iStekliy paskirstyma Robinzono Kruzo ekonomikoje decentralizuotu b udu.
(B) Irodyti, kad alternatyvy lauka&? , =) su akeceline preferencija yra grieztai iSkilas.
3 bilietas
(A) Kuo skiriasi centralizuotas ir decentralizuotas iStekliy paskirstymai Robinzono Kruzo
ekonomikoje?
(B) Tarkime, kad alternatyvy ais X preferencijos sarySis yra pilnas. |rodyti, kad indife-
rentiSkumo sarysis- yra refleksyvus ir simetrinis.
4 bilietas
(A) Kas yra pusiausvyrimkaina ir koks jos vaidmuo Robinzono Kruzo ekonomikos istekliy
paskirstyme?
(B) Sakykime, kad alternatyvy lauk&¥’, >-) yra iSreiSkiamas naudingumo funkcija X —
R. Tada(X, ») yra iSkilas tada ir tik tada, kai yra kvazi-jgaubta.

5 bilietas

(A) Suformuluoti Arrow—Debreu bendrosios ekonoasrpusiausvyros teorija (2.2 skyrelis).

(B) Parodyti, kad tobulyjy pakaitaly alternatyvy laukas , =) yra tolydus ir stipriai mono-
toninis.



6 bilietas

(A) Kas sudaro Arrow—Debreu bendrosios ekonasipusiausvyros egzistavimo problema?
(B) Tegul X yra aite, ou: X — R yra funkcija. Su bet kuriais,y € X, sakysime, kad
x =, yjeiu(z) > u(y). Irodyti, kad(X, »=,) yra alternatyvy laukas.

7 bilietas

(A) Tarkime, kad(X, >) yra alternatyvy laukas ir alternatyvomsy, = € X galioja prefe-
rencijosz = y ir y > z. |rodyti, kad griezta preferencija >~ z galioja jei galioja bent
viena i$ griezty preferencijy > y arbay - z.

(B) Tegul X C R" yra iSkila aile, f: X — R yra jgaubta funkcija it € R. Tada ail@
S:={r e X: f(x) > c}yraiskila.

8 bilietas

(A) Sakykime, kad- yra alternatyvy aies X pilnas preferencijos sarysis, pasirinkimo &ib
C(B) = {x € B: (Vz € B)[x = 2]}, B C X, irz,y € X. [rodyti, kad griezta
preferencijar > y galioja tada ir tik tada, kai pasirinkimo &l ({z,y}) = {z};

(B) Tegul X C R™ yra iSkila aite, f;: X — R, ¢ = 1,...,m, yra jgaubtos funkcijos ir
f=>"" aifi, ; > 0. [rodyti, kad f yra jgaubta funkcija.

9 bilietas

(A) Sakykime, kad(X,>) yra tolydus alternatyvy laukad? C X yra kompakti aie ir
C(B) = {x € B: (Vz € B)[z = z|} yra pasirinkimo aib. [rodyti, kadC(B) yra
netu€ia ir kompakti.

(B) Parodyti, kad tobulyjy pakaitaly alternatyvy laukas , ) yra iSkilas bet ne grieztai
iSkilas.

10 bilietas

(A) Sakykime, kad-; yra alternatyvy aiesr* akeceliné preferencija. |rodyti, kad neegzis-
tuoja tokia funkcijau: R? — R, kad>=, = =, t.y. aleceliné preferencija ara iSreiskia-
ma naudingumo funkcija.

(B) Tegul X C R™ yra iSkila aike. |rodyti, kad funkcijaf: X — R yra jgaubta tada ir tik
tada, kai aib {(z,a) € X x R: f(z) > a} yraiSkila.



11 bilietas
(A) Sakykime, kad alternatyvy ahX yra baigtire. [rodyti, kad alternatyvy laukasy, )
yra iSreiSkiamas naudingumo funkcija.

(B) Tarkime, kad aib X C R’ yra iskila, o pora X, =) yra alternatyvy laukas. |rodyti, kad
(X, ») yra grieztai iSkilas t.t.t. kai su bet kuriaisv,y € X, jeiu = y, v = yir u # v,
tai iSkila kombinacija\u + (1 — A\)v > y su kiekvienu\ € (0, 1).

12 bilietas

(A) Sakykime, kad:, v: X — R yra funkcijos iru yra alternatyvy laukd.X, >) naudingumo
funkcija. |rodyti, kadv yra to paties laukd.X, =) naudingumo funkcija tada ir tik tada,
kai egzistuoja tokia digjanti funkcija¢: u(X) — R, kadv = ¢ou.

(B) Jei alternatyvy aies X preferencija- yra tranzityvi, tai tranzityv us yra griezZta preferen-
cija > ir indiferentiSkumas-.
13 bilietas
(A) Sakykime, kad alternatyvy a@hX C R yra iSkila, o (X, =) yra alternatyvy laukas.
[rodyti, kad(a) = (b) = (¢), Cia

(a) (X,>) yraiskilas;
(b) su betkuriaise,y € X, jeiy = x, tai \y + (1 — A\)x = z su kiekvienu\ € [0, 1];
(c) aibe{z € X: z > z} yraiskila su visais € X.

(B) Tarkime, kad alternatyvy a#s X preferencija- yra pilna. |rodyti, kad bet kuriems
x,y € X, griezta preferencija > y galioja tada ir tik tada, kah[y > z].
14 bilietas
(A) Sakykime, kad alternatyvy ahX c R yra iSkila, o(X,>) yra alternatyvy laukas.
[rodyti, kad(c) = (a), Cia

(a) (X, =) yraiskilas;
(c) aibe{z € X: z > x} yraiSkila su visaisx € X.

(B) Tarkime, kad aibs X preferencija>- yra pilna. [rodyti, kad bet kuriems,y € X,
preferencijar > y galioja tada ir tik tada, kai arba - y arbax ~ y.



15 bilietas

(A) Sakykime, kad alternatyvy laukdg?’ , ) yra tolydus ir stipriai monotoninis, @ :=
(1,...,1) € RY yra vienetinis vektorius. [rodyti, kad sarysis

us (x) := sup {7“ >0: x = re}, x € Rﬂ,

¢ia tu€ios ails supremumas yraco, korektiskai apibezia funkcijgu, : RY — R, ir ji
yra alternatyvy lauk@R? , ») naudingumo funkcija.

(B) TegulX C R"yraiSkila aite. Jeif;, 7 = 1,..., k, yra jgaubtos aije X, tai f := min; f;
taip pat jgaubta aige X .

16 bilietas

(A) Sakykime, kad alternatyvy laukdg’ , ) yra tolydus ir stipriai monotoninis, @ :=
(1,...,1) € R yravienetinis vektorius. |rodyti, kad alternatyvy laul®’, , ) naudin-
gumo funkcijaus : R, — R, apib@Zta sarysiu

ux () ::sup{rzo: :Uire}, mERﬂ

yra tolydi.
(B) Tarkime, kad alternatyvy a#is X preferencija>- yra pilna. |rodyti, kad bet kuriems
x,y € X, arbar > y arbay > .
17 bilietas
(A) Sakykime, kad B, C(-)) yra alternatyvy aies X normalioji pasirinkimo strukt ura, kuri
apibrezia du atskleistuosius preferencijos sarysius: su visais X,
[z="y] < @BeB)lzzpy Ir

r¥yy <= B:={xr,y}eB ir x5y

[rodyti: jei aibes X pavieres ir porires alternatyvos priklauso klasBi tai atskleistieji
preferencijos sarySiat* ir >4 sutampa.

(B) Euklidingje erdeje R? preferencijos sarysis ; vadinamas abeliniu jei su bet kuriais
r = (z1,72),y = (y1,12) € R?, z = ytadair tik tada, kai galioja viena i$ dviejuy salygu:
(1) zy > yy1; arba(2) =y = y1 Ir x5 > yo. |rodyti, kad aleceline preferencija-; yra
racionali.



18 bilietas
(A) Sakykime, kad B, C(+)) yra alternatyvy aies X normalioji pasirinkimo strukt ura. |ro-
dyti, kadC(C(B)) = C(B) su kiekvienaB € B.
(B) |rodyti, kad alternatyvy lauk@X, ) baigtireje alternatyvy aéje{z, ..., z,} egzistuo-
ja optimali alternatyva, t. y. pasirinkimo a&ld’'({z,,...,z,}) yra netusia.

19 bilietas

(A) Sakykime, kad3 yra tokia alternatyvy ais X poaibiy klag, kuriai priklauso visos vie-
no, dviejy ir trijy elementy aibs ir (B, C(-)) yra pasirinkimo strukt ura. Jei atskleistasis
preferencijos sarySis* yra racionalus ir pasirinkimas|(-) yra normalus, tai pasirinkimo
strukturai{B, C(-)) galioja SAPA.

(B) lrodyti, kad funkcijau: X — R yra alternatyvy lauk@.X, =) naudingumo funkcija t.t.t.
kai iSpildyta(a) ir (b), Cia

(a) suvisaisr,y € X,y > x tadair tik tada, kaii(y) > u(zx);

(b) suvisaisr,y € X,y ~ « tada ir tik tada, kai:(y)
20 bilietas

(A) Sakykime, kad3 yra tokia alternatyvy a#s X poaibiy klag, kuriai priklauso visos vieno,
dviejy ir trijy elementy aibs. Jei pasirinkimo strukt urd@s, C(-)) galioja SAPA, tai Sios
pasirinkimo strukt uros atskleistasis preferencijos sarySyga racionalus ir pasirinkimas
C(-) yra normalus.

(B) [rodyti, kad funkcijau: X — R yra alternatyvy laukd.X, =) naudingumo funkcija t.t.t.
kai iSpildyta(a) ir (b), Cia

(a) suvisaisr,y € X, jeiy = xtaiu(y) > u(z);
(b) suvisaisr,y € X, jeiy = ztaiu(y) > u(x).

21 bilietas

(A) Alternatyvy aileje X apibeSime funkcijau: X — R atitinkantj preferencijos saryi,,:
su bet kuriaisr, y € X sakysime, kad: >, y tada ir tik tada, kai«(z) > u(y). [rodyti,
kad pora( X, »-,,) yra alternatyvuy laukas.

(B) Tegulu: X — RyraX aibes naudingumo funkcija. |rodyti, kad su bet kuriaig/ € X
(1) z >, ytttu(z) > u(y);ir (2) z ~, ytttu(z) = u(y).



22 hilietas

.

(A) Tarkime, kad X, =) yra alternatyvy laukas. |rodyti, kgd) = (b) = (a), Cia

(a) preferencija- yra tolydi;

(b) aibe{(z,y) € X x X: z = y} yra uzdara Dekarto sandaugojex X;

(c) su bet kuriaise,y € X, jei x = y, tai egzistuoja tokia-o aplinkal,, ir y-o aplinka
Uy, kadu > v su visaisu € U, ir v € U,,.

(B) Parodyti, kad tobulyjy papildiniy alternatyvy lauk@s , ) yra tolydus, silpnai monoto-
ninis bet ne stipriai monotoninis.

23 bhilietas

(A) Tarkime, kad X, =) yra alternatyvy laukas. |rodyti, kad) = (c), Cia

(a) preferencija- yra tolydi;
(c) su betkuriaise,y € X, jei x > y, tai egzistuoja tokia-o aplinkal,, ir y-o aplinka
Uy, kadu > v su visaisu € U, ir v € U,,.

(B) Tegulu(z) := \/z1 + /72, © = (21, 22) € R%. [rodyti, kad alternatyvy lauka®? , -,,)
yra grieztai iskilas.

24 bilietas
(A) Sakykime, kadX yra baigtire alternatyvy aib. Tada alternatyvy laukds, >-) yra is-

reiSkiamas naudingumo funkcija.

(B) Tarkime, kad Robinzono kokoso riesSuty rinkimo gamybos funkcijgfyda = 12v/a + d,
a > 0, ir jo naudingumo funkcija yra(l, k) = 181n k + [. Rasti Robinzono Kruzo eko-
nomikos pusiausvyra.



