Rinktiniai analizes skyriai II. Pratyby uzdaviniai
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Pratyby nr. 1 uzdaviniai

Vasario 5 d.
. Apskaiciuokite z1* + 2714 kai z yra lygties z + 1/2 = 1 Saknys.

. Raskite plokstumos C tasky z aibes ir pavaizduokite jas geometriskai:
(a) |z+1—i|=]z—1+1

(b) |z+1+2i <0

(¢) argz=(2n+ 1)m, n € Z.

. Irodykite tapatybes

(a) |21 + 22 + |21 — 22|* = 2(|21* + |22[?)

(b) |z122 = 1P = |21 — 22f* = (|21 > = 1)(|2|* = 1)

. Irodykite kad arg z = 27 — arg z, kai z # z.

. Nustatykite, kuri i$ aibiy yra sritis ir pavaizduokite ja geometriskai
(a) [z—1|<1lir|z—5i <1

(b) |z—d|>1ir |z —id <2

(c) 2| <5, z¢ [Imz] < 1ir |Rez| < 1.

. Rasti siy seky ribas:

(a) % + Z”T_?’

(b) exp (i (5 + 3;))

(c) sin 77 + 2%131

. Istirkite kaip konverguoja Sios eilutés:

(a) ZOO Sh(l\/ﬁ)

n=1 sinin

(b) o2y sk




Pratyby nr. 2 uzdaviniai

. Raskite funkcijy w = f(z) realias ir menamasias dalis:
(a) w=2%—iz+3

(b) w=zcosz+ 2z

(¢) w=sinz+i(3z+2)

T—1Y 9

. Ar diferencijuojama funkcija w = premay R

. Istirti funkcijy diferencijavima ir rasti jy iSvestines:
(a) e

(b) sinz

(c) logz

. Trodykite, kad sios funkcijos yra diferencijuojamos tik taske 0:

. Rasti ribas:

Inz
z—1

(a) limz_>1

l—cosz

(b) lim_,o 22

Vasario 12 d.



Pratyby nr. 3 uzdaviniai
Vasario 19 d.

. Kuri plokstumos dalis yra iStempiama, jei

(a) w= =7
(b) w = e?*?

(c) w= 237
. Kuri plokstumos dalis yra suspaudziama, jei

(a) w= 22?7

(b) w= 257

. Rasti kokiu kampu tasko zp aplinka pasukama apie taska zo, kai atvaizdis w = f(2)
(a) f(z) =2, 2 =1,

(b) f(z) =cosz, 2o =1,

(¢) f(z) =2iz, 20 = 3+ 2i.

. Rasti tiesing funkcija w = az + b, skritulj |z — zo| < r atvaizduojancia j skritulj |w — wg| < R.

. I kokias kreives funkcija w = % vaizduoja

(a) tiese z +y —2 =107

(b) tiese Rz + 2z =17

(c) apskritima |z — 2| =17

. Raskite deformacijos koeficienta ir posukio kampa:
(a)
(b)

. I kokia sritj funkcija w = sin z vaizduoja pusjuoste 0 < £z < 27, Iz > 07

=377 4222 2=0

24l =344

w
w z—1?

. Raskite sritj, j kuria funkcija w = ch z vaizduoja pusjuoste 0 < Sz < 7, Rz > 0.



Pratyby nr. 4 uzdaviniai

. Suskaiciuoti integrala foH_i 22dz.

dz
|=1 =z

. Suskaiciuoti integrala flz
. Suskaiciuoti integrala | ﬁ—\/‘%, Cial={z€C:|z=1],32 >0}
(a) laikant v/1 =1,

(b) laikant v/1 = i ir kreivés T' pradinis taskas yra z = 1.

. SuskaiCiuoti integraly [ Zdz, kai T' = {z € C : ||(2,¥)|max = 1}

. Suskai¢iuoti integralg [ Ltz g, gaT = {z € C: 2z = Re't,t € [0, 7]}

z

. Suskaiciuoti integrala ff G+ 7> apskritimo |z =1, 3z >0, Rz > 0.

z+1

Vasario 26 d.



5 Pratyby nr. 5 uzdaviniai

Kovo 19 d.
ove A d
1. Suskaiciuoti integrala flz|=1 Py

2. SuskaiCiuoti integralus

(@) Jysj=s 241242
(b) f\z+z‘|:1 zgijl
(©) Jisjza 25

3. Suskaiciuoti integralus
(a) f\z\:l Gdz
(b)f‘ cos mzdz

z|=3 (2—1)3
z4+3z3—22+1
(©) Jiojo =i 2

4. Rasti eiluciy konvergavimo sritis
(a) TiZo#"
—_ik
(b) SR S



Pratyby nr. 6 uzdaviniai

. Rasti eiluc¢iy konvergavimo sritis
(a) X3lp "

Nk
(b) 53,

. Isreikskite z laipsniais funkcijg —— + e~ 2.

. Isreikskite z laipsniais funkcija

2

. Isskleisti funkcija ﬁ tasko 1 aplinkoje.

. Isskleiskite Lorano eilute tasko zy aplinkoje sias funkcijas:

(a') ;2t31a 20 = 1

(b) exp (sz), 20 = 3.

Kovo 20 d.



Pratyby nr. 7-8 uzdaviniai

. Isreikskite z laipsniais funkcijas

(a) 1iz +e 2.
(b) 1=
. Isskleisti funkcija .222—27;5-1-6 tasko 1 aplinkoje.

. Isskleiskite Teiloro eilute nurodyto tasko zp = 0 sias funkcijas:

)

) sin(2z + 1), 29 = —1

) e*tsin(z — 1), 29 = 1.
) cos?z +ch? 2,2y = 0.

)

coszchz, zg = 0.

. Rasti funkcijy nulius ir nustatyti ju eile:

(a) 23(2% +4)?

(b) z%sinz

(c) etanz

. Isskleiskite Lorano eilute tasko zy aplinkoje Sias funkcijas:
(a
(b

(c ,20=0

)
)
)
(d) z%e*, 2z =0
)
)

243 =1

221>

z —
exXp (Z_g)v 20 =
Z2el/z

1

ES 1 _
zicosz, 20 =0

1 .
zZe=ti | zg = i.

(e
(f

(g) z%sin (r2H), 0 < |2] <

z

(a) z=1 2z0=0

sin® ?

(b) £, 20 = ib, b> 0.

Kovo 26 d.

6. Isskleiskite funkcijas Lorano eilute tasko zg aplinkoje ir raskite pagrinding eilutés dalj:



Pratyby nr. 9 uzdaviniai

sin z

. Apskaiciuoti Res.—o *5*

. Apskaic¢iuoti funkcijos z cos Z—iz reziduumus.

. Apskai¢iuoti integrala f\z|:2 e™Tdz.

. Apskaiciuoti integralg f\2|:3 %.

212

. Apskaiiuoti integrala f\z|:2 EEITIGET

. Apskaiciuoti funkcijos % reziduumus.

z—1

. Apskaiciuoti funkcijos ctg z? reziduumus.



9 Pratyby nr. 10 uzdaviniai

Isspresti dif. lygtis:

1. v/1+ y2dx = zydy

2. (22— 1)y + 229> =0, y(0) = 1.

3. xy +y=1v% y(1)=0,5.

4 e (1+%)=1

5.y =cos(y — )

6.y —y=2x—-3

7. 2%y —cos2y =1, y(oo) = I

8. 3y%y' + 162 = 2xy>, y(v) yra apréita, kai x — oo

10
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Pratyby nr. 13 uzdaviniai

ISspresti

1.
2.
3.

2z +1)y =4z +2y
(xy + e%)dx — zdy
(z + y?)dy = ydx
(sin?y + zctgy)y’ =1

y+1jg+ Y+1l=a+1
y?

3dy + (1 + e*+3Y)dxr = 0
(z+1) +y*) =~y
(23y — 322y + y®)dx + 223dy = 0

11



11 Pratyby nr. 14 uzdaviniai
Isspresti dif. lygtis

VIny g 2 _
L=+ 3(a+1) (Iny)? =1

2. (@ + 1)y +y*) =~y
zydr + (22 + y*> + 1)dy = 0

=~ W

(x3y — 322y + y°)dx + 223dy = 0

ot

(rIny — 22 + cosy)dy + (23 + yIny — y — 22y)dx = 0
y'+y —2y=0
y" =2y =0,9(0) =0, y'(0) =2.

yIV+2y//+y:0.

® N>
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12 Pratyby nr. 15 uzdaviniai
Isspresti dif. lygtis

Loy" =2y =3y =e'; y(0)=1,4'(0) =0

2.y —y =2e® — 22

3. y" =3y +2y=sinzx

4. ¢y -2y +2y =e* +xcosw
Isspresti lygciy sistemas

1.2/ =2x+y,y =3z+4y

2. =x—y,y =y—4dx

' =x—y+z,yY=xv+y—22=20—y

4. 2'=2x+y,y =x+3y—2,2 =—x+2y+3z
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