Pratyby nr. 18 uzdaviniai

Geguzeés 5 d. — II grupei, geguzés 8 d. - I grupei
. Tegul p > 0 ir f: R? — R yra funkcija su reikimémis
S eix #0
flay, za) = @italyp: )
0, jeixz =0.
Kokioms p reikSméms pirmoji daliné iSvestine D; f yra tolydi taske (0, 0).

. Tegu f : R® — R yra diferencijuojama funkcija ir [; = (cos ay,cos 3;,cosv;), i = 1,2,3 yra
trys vienas kitam statmeni vektoriai. Parodyti, kad kiekvienam taske u € R3:

3 3

Y (D f(w)® =Y (Dif (u))?

i=1 =1

. Trodyti, kad funkcija f : RP — R yra afininé tada ir tik tada, kai f yra diferencijuojama ir
jos iSvestiné funkcija yra pastovioji funkcija.

. Tegu U C RP yra atvira iskila aibé ir funkcija f : U — RY yra diferencijuojama. Parodyti,
kad jei x,y € U, tai egzistuoja toks z € (x,v), kad

1 (y) = F@)ll2 <[IDf(2)(y — @)l

. Tarkime, kad K C R? yra aibé tasky @ = (z1,22) ribojama tiesémis z; = 0, x5 = 0 ir
x1+ 22 =9. Tegul f: K — R yra funkcija su reikSmémis

flx)=4—(1—21)* = (1 —x9)?, visiems z = (1, 22) € R?

Irodyti, kad Sios funkcijos maksimali reiksmé 4 jgyjama taske (1,1) ir minimali reikSmeé -61
igyjama taskuose (0,9) ir (9,0). Paaiskinti, kaip tai derinasi su butino ekstremumo salyga.

. Tarkime, kad f : R? — R yra funkcija su reik§meémis
f(z) = (22 — 22)(322 — a5), visiems & = (z1,z2) € R?

Irodyti, kad nulis yra funkcijos f kritinis taskas, bet néra lokalaus ekstremumo taskas. Nuo-
roda: nagrinéti reiksmes f(0,t) ir f(t,2t?), kai ¢ yra arti nulio.



