
Pratybų nr. 10 uždaviniai

Kovo 20 d. – I, II grupei.

1. Tegu X - netuščia iškiloji euklidinės erdvės aibė. Įrodyti, kad funkcija f : X → R yra iškila
tada ir tik tada, kai aibė K = {(x, α) ∈ X × R : f(x) ≤ α} yra iškila.

2. Parodyti aibių iškilumą:

(a) Atviras rutulys Or(x), x ∈ Rd ir r > 0
(b) Aibė x ∈ R2 : x2 ≥ x2

1.

3. Tarkime, kad C yra iškiloji euklidinės erdvės aibė. Tegul k ≥ 1, {x1, . . . , xk} ⊂ C, o skaičiai
λj ≥ 0, j = 1, . . . , k tokie, kad

∑k
j=1 λj = 1. Įrodyti, kad

∑k
j=1 λjxj ∈ C.

4. Tegul C yra iškiloji euklidinės erdvės aibė. Įrodyti, kad jos uždarinys C taip pat iškiloji aibė.

5. Tarkime, kad funkcija g : R → R yra nemažėjanti ir iškila, o funkcija f : Rd → R yra iškila.
Įrodyti, kad kompozicija g ◦ f : Rd → R yra iškila funkcija.

6. Tegul f : R2
++ → R yra funkcija su reikšmėmis f(x1, x2) = x1x2, (x1, x2) ∈ R2

++. Įrodyti,
kad f yra kvazi-įgaubta.
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