Pratyby patikrinimo III uzdaviniy sprendimai

Uzdavinys 1 Tegu X7 = [-2,—1/2], Xo = R\(=5,5). Parodyti, kad X1 U X5 yra uZdara aibé.

Sprendimas 1. Naudojantis tuo, kad atviri intervalai yra atviros aibés, o uzdari intervalai uzda-
ros, gauname, kad X7 yra uzdara aibé. Kadangi R\X, = (—5,5), tai naudojantis atviros aibés
apibrézimu gauname, kad X, yra uzdara aibé. Dviejy uzdary aibiy sajunga yra uzdara aibé. [J
Sprendimas 1. Xo = (—00,5] U [5, 00) pagal apibrézima. X7 U Xs = (—00,5] U [-2,—1/2] U [5, ).
Uzdary intervaly sajunga yra uzdara aibé. [

Uzdavinys 2 Tegu X,, = R\[1/n,n]. Irodyti, kad U}_,X,, yra atvira aibé.

Sprendimas 1. R\X,, = [1/n,n|. Kadangi uzdaras intervalas yra uzdara aibé, pagal atviros aibés
apibrézima, X, yra atvira aibé. Atviry aibiy sajunga yra atvira aibé. [

Sprendimas 2. Xo = (—00,1/2) U (2,00), X3 = (—00,1/3) U (3,00), X4 = (—00,1/4) U (4, ).
XoU X3 U Xy = Xo. Xo yra atvira nes ji yra atviry intervaly sajunga.

Uzdavinys 3 Tegu P(z) = 22 + 2z — 3. Parodyti, kad lim,_, |P(z)| = oo.

Sprendimas 1. P(z) = (v — 1)(x + 3). |P(x)| = |z — 1|| + 3|. Kadangi lim, .o |z — 1| =
limg o0 |2 + 3| = 00, tal ir lim, o |P(x)] =00 0O
Sprendimas 2. lim,_, o f(x) = oo, jei kiekvienam & > 0, egzistuoja toks R > 0, kad

|f(x)] > e, kai |z| > R.

|P(z)] = |(z +1)% — 4] > ¢, kai arba (z + 1)? —4 < — arba (z + 1)2 — 4 > ¢. Pirma nelygybé
ekivalenti nelygybei |z + 1| < v/4 — ¢, antroji |« + 1| > v/4 + €. Pasirenkam R=+v4+e+1

Uzdavinys 4 Tegu P(z) = 2 + 22 + 5. Parodyti, kad lim, ., |P(z)| = .

Sprendimas 1. |P(z)| = |(z + 1)? + 4] > |z + 1]2. Kadangi lim, . |z + 1> = oo, tai ir
lim, o0 |P(x)] = 00.



