Pratyby patikrinimo II uzdaviniy sprendimai

Uzdavinys 1 [rodyti, kad kiekvienam teigiamam realiam skaiciui t, egzistuoja toks naturalusis
skaicius N, kad t > }V—?’ > 0.

Sprendimas 1. Remiantis Archimedo principu, kiekvienam realiajam skaiciui s egzistuoja naturinis

skaic¢ius K, toks kad K > s. Tegu s = % Tada egzistuoja toks K, kad

13 13
K>s=—=1>—.
t K
Misy ieskomas N yra K. [
Sprendimas 2. Kiekvienam teigiamam realiajam skaiciui ¢ egzistuoja toks racionalusis skaicius c ir
K, kad 0 < ¢ <t < K. Kadangi c yra racionalusis, tai ¢ = ¢, ¢ia a,b € Ny. Turime
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“TV=0b 13
Pazymékime N = 13b. Tada
o 18
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Taigi radome naturalyjj skaiciy N, kuriam galioja reikiama nelygybé. [

Uzdavinys 2 Tarkime, kad aprézta teigiamy realivjy skaiciy seka (r,) konverquoja i teigiamg
skaiciy r. Parodyti, kad seka (r2) konverguoja j r2.

Sprendimas 1. Jeigu turime dvi sekas (a,) ir (b,) konverguojancias atitinkamai i a ir b, tai seka
(a, - b,) konverguoja i a -b. Imkime a, = r,, ir b, = r,. Tada a, -b, =72, a =7, b =rir
a-b=r2. 0O

Sprendimas 2. Kadangi r,, yra aprézta, tai egzistuoja toks skaicius C, kad

|rn| < C,  visiems n > 1.

Kadangi limr,, = r, tai kiekvienam ¢ > 0 egzistuoja toks N(e) € N, kad

|7y — 7] visiems n > N (e).
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Turime
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n _7"2| = |rn = 7llrn + 7]

< rn = r|(fral + 7))
<rn = r|(C+r)
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visiems n > N(e). Taigi kiekvienam e > 0 mes radome tokj N(e), kad
|r2 — 12| <, visiems n > N(e).
Taigi limr2 =r2. O
Uzdavinys 3 Tarkime, kad turime apréztq ir atskirtqg nuo nulio teigiamy realiyjy skaiciy sekq

(rn). Parodyti, kad jei seka (\/T,,) konverguoja j \/7, ¢ia r teigiamas realusis skaicius, tai seka (ry)
konverguoja § 7. 5.



Sprendimas 1. Jeigu turime dvi sekas (a,) ir (b,) konverguojancias atitinkamai j a ir b, tai seka
(an - by) konverguoja j a - b. Imkime a,, = \/7p, ir b, = \/r,. Tada a,, - by, =1y, a = /1, b=/rir
a-b=r. O

Sprendimas 2. Kadangi r, yra aprézta, aprézta ir \/r,,. Taigi egzistuoja toks skaicius C, kad

Vr, < C, visiems n > 1.

Kadangi limr,, = r, tai kiekvienam ¢ > 0 egzistuoja toks N(e) € N, kad
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C+r’

[V =V <

visiems n > N (¢).

Turime

= = WP = VAl VP
< [V = VT|(C+ V)
€
< m(c +/r) =e,
visiems n > N(e). Taigi kiekvienam e > 0 mes radome tokj N(e), kad

|rn, —r| <e, visiems n > N(e).

Taigi limr, =r. O



