Pratyby nr. 18 uzdaviniai

Lapkric¢io 18 d. I grupei , lapkri¢io 21 - II grupei
Funkcija P : R — R vadinama n-tojo laipsnio polinomu (n € N), jei ji apibréziama taip:
P(z)=ao+ a1z + asx® + -+ + apz”,

¢ia ag,ay, ..., a, yra realieji skaiciai vadinami polinomo koeficientais. Realusis skaicius ¢ vadinamas
polinomo Saknimi, jeigu P(c) = 0.
Polinomus analogiskai galima apibrézti kompleksiniy skaiciy aibéje. Tada yra teisinga teorema:

kiekvienam n-tojo laipsnio polinomui P(z) egzistuoja skaidiai z1,...,2, € C, tokie, kad P(z) =
an(z — z1)(z — z2) - -+ (2 — z,). Si teorema vadinama pagrindine algebros teorema (dél istoriniy
priezasciy).

Kadangi R C C, si teorema galioja ir polinomams su realiaisiais koeficientais. Kadangi
P(z) = ao + 10 + asx® + -+ apz" = an(x — 21)(x — 22) - (. — 2)

ir ag, aq, ..., a, yrarealieji skaiciai, tai akivaizdu, kad z; negali buti bet kokie kompleksiniai skaiciai.
Nesunku pastebéti, kad jei nors vienas z; néra realusis skaicius, tai buitinai koks nors kitas z; bus
jo jungtinis (t.y. z;z; € Rir z; + z; € R). Taigi polinoma su realiais koeficientais galima isskaidyti
i pirmo laipsnio polinomy ir antro laipsnio polinomy, neturinc¢iy realiy sakny, sandauga.

1. Parodyti, kad n-tojo laipsnio polinomui P(z), lim, .o |P(x)| = oo, jei n > 0.

2. Tegu R(x) = ggi;, ir P(x) bei Q(z) yra polinomai. Tegu

Kokias reiksmes gali jgyti riba lim,_,, R(z)?

3. Rasti ribas
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4. Tegul f: R — R ir

0,z € R\Q,
f(w)={1z§@\(@

Parodyti, kad funkcija netolydi kiekviename taske.
5. Tegu f: R — R ir
0, z € R\Q,
fle)=141

a .
Ak €Q, z= 3’ (neprastinama trupmena)

Parodyti, kad funkcija tolydi iracionaliuose taskuose ir netolydi racionaliuose.



