Pratyby nr. 9 uzdaviniai

Spalio 7 d. I grupei, spalio 10 d. II grupei.
. Irodyti, kad jei t ir s yra teigiami realieji skai¢iai ir jei t > s, tai t7! < s71.

. Irodyti, kad su kiekvienu teigiamu realiuoju skaic¢iumi ¢ egzistuoja toks naturalusis skaic¢ius
N,kadt>1/N > 0.

. Irodyti, kad bet kuri realiyjy skaiciy aibé gali turéti ne daugiau kaip vieng maziausia virsutinj
TéZ].

. Tegul M yra realiyjy skaiciy aibés A maziausias virsutinis rézis. Jrodyti, kad kiekvienam
e > 0 egzistuoja toks x € A, kad x > M —e.

. Tarkime, kad x yra realusis skaiius ir (a,) yra racionaliujy skai¢iy Cauchy seka. Irodyti: jei
z < ay, su kiekvienu n € N, tai x < LIM (a,,). Taip pat jrodyti, kad x > LIM (a,), jei z > a,
su kiekvienu n € N. Nuoroda: jei taip néra, tai galima rasti racionalyjj skaiciy tarp dviejuy
realiyjy.

. Tegul A yra realiyjy skaiciy aibé, o —A := {—x : € A}. Irodyti: jei M yra aibés —A
maziausias virSutinis rézis, tai —M yra aibés A didziausias apatinis rézis.

. Tegul r yra realusis skaicius. Jrodyti, kad |r| = (r2)1/2.



