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UZdaviniy salygos
1. ISspreskite lygciy sistema
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2. Raskite visus galimus skaiciy a, b, c ir d ketvertus (a; b; c; d), tenkinancius lyg€iy sistema
a+b=38,
ab+c+d =23,
ad +bc =28,
cd =12.

3. Daugianaris f{x) turi 3 skirtingas realiasias Saknis a, b ir ¢, o jo koeficientas prie x> yra teigiamas.
Irodykite, kad f'(a)+ f'(b)+ f'(c) > 0.
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4. I$spreskite nelygybe <6
VX+6 —4x—-2
5. Teigiami realieji skaiciai a, b ir ¢ yra tokie, kad jie visi kartu arba yra didesni, arba visi kartu
mazesni uz 1. [rodykite, kad tada log, bc +logy, ca + log,. ab = 4(log 4, ¢ +logy,. a +1og., b) .

6. Raskite visus sveikyjy teigiamy skaiciy x, y, z ir ¢ ketvertus (x, y, z, t) tenkinancius lygti
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X +y2+z +12 =3(x+y+z+1).

7. Su kiekvienu n imkime skai¢iy S, =1-2+2-3+...+n-(n+1). [rodykite arba paneikite, kad tarp

bet kuriy dviejy kaimyniniy skaiciy S,, ir S, | visada yra nors vienas sveikojo skaiCiaus kvadratas.

8. Nurodykite visus sveikuosius teigiamus skaicius n, kurie gali biiti uzraSomi israiska
n=[a,b]+[b, c]+[c,a],
kur a, b, c yra sveiki teigiami skai€iai, o [ p, g] yra bendras maziausias skaiciy p ir ¢ kartotinis.
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9. Sveikuosius teigiamus skai€ius m ir n stengsimeés parinkti taip, kad skaicius +

n m
buty sveikasis skaicius.

a) Nurodykite (nors) tris tokiy sveikyju teigiamy skaiciy m ir n poras (m, n);

b) Raskite nors 5 tokias skaiciuy m ir n poras (m, n) ;

¢) Ar galima rasti 7 tokias skai¢iy poras?

d) Ar yra be galo daug tokiy sveikyjy teigiamy skaiciy pory?
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1. Nurodykite toki sveika teigiama skaiciu n, n > 2, kad atsirasty n tokiy i$ eilés einanciu sveikuju
skaiCiy, kuriy kvadraty suma pati bty sveikojo teigiamo skaiciaus kvadratas.

2. Nurodykite 2 tokius sveikuosius teigiamus 7.

3. Ar galima rasti 3 tokius sveikuosius teigiamus n?

M yra baigtiné plokStumos tasky aibé. PlokStumos taskas O yra vadinamas aibés M kone simetrijos
centru, jeigu yra jmanoma i§ aibés M pasalinti viena jos taska taip, kad taskas O yra likusiy aibés M
tasky sistemos simetrijos centras jprastine prasme.

a) Nurodykite aibg M, turincia toki kone simetrijos centrg;

b) Nurodykite aibe¢ M, turinCia lygiai 2 kone simetrijos centrus,

¢) Kiek kone simetrijos centry gali turéti tokia baigtiné plokStumos aibé M?

Kiekvienai neneigiamy sveikyjy skai¢iy sekai S ={ay, as, ..., a,} apibrézkime jos palikuoniy seka
T =1{b,by,...,b,}, kur kiekvienas b; yra lygus skaiCiui tokiy sekos S elementy, kurie yra deSiniau
elemento a; ir kurie yra mazesni uZ a; . Pavyzdziui, jeigu S ={6,1,8,0,5,7,2,2,4,0,7,7, 5}, tai
T=4{8,2,10,0,4,511,1,0,1,1,0}. Duotajai sekai S, simboliu S; pazymékime sekos
palikuoniy seka, simboliu S, pazymékime sekos S| palikuoniy seka ir taip toliau. Ar visada atsiras
toks skai¢ius j, kad S; =5 ;17

Apskritimas yra padalijamas i 2n vienodo ilgio sektoriy, » 1§ ty sektoriy yra nudaZomi juodai ir
likusieji n sektoriy yra nudazomi baltai. Baltieji sektoriai pagal laikrodzio rodykle yra
sunumeruojami 1§ eilés skaiciais nuo 1 iki n, pradedant nuo bet kurio baltojo sektoriaus. Po to
juodieji sektoriai pries laikrodzio rodykle yra irgi sunumeruojami i§ eilés skai¢iais nuo 1 iki n, vél
pradedant nuo bet kurio juodojo sektoriaus. [rodykite, kad visada atsiras # i§ eilés einanciy sektoriy,
kurie yra sunumeruoti panaudojant visus skaicius nuo 1 iki #.

Tegu a1, ap, .., a, yra skaiiai 1, 2, ..., n suraSyti apskritimu bet kuria tvarka. Raskite
n n
min Z| aj—a;|ir max Z| aj—aj;y|,jeilaikome, kad a, . = a; ir abi ieSkomos reik§més —
J=1 J=1
ir pati didziausioji, ir pati maziausioji — yra suskai¢iuojamos imant visas jmanomas skaiciy 1, 2, ...,
n perstatas.

Raskite toki pati maziausia imanoma skaiciy », kad biity galima visa n x n matmeny Sachmaty lenta

iprastiniu biidu be persidengimy uzdengti panaudojus vienoda u ir figiiry skaiciy.

I apskritima su centru O yra jbréztas iskilasis keturkampis ABCD, kurio istrizainés yra statmenos.
Lauzte AOC dalija ta keturkampi i dvi dalis. Raskite visus galimus ty daliy ploty santykius.

Du apskritimai S ir 7 lieciasi i§ iSorés, o ju bendroji liestiné turi su apskritimu S bendra taska 4, o su
apskritimu 7" — bendra taska B. Atkarpa AP yra apskritimo S skersmuo, o i§ taSko P iSvesta
apskritimo T liestiné liecia ji taske Q. [rodykite, kad AP = PQ.

Trikampio krastiniy ilgiy kvadratai yra racionalieji skaiciai. Ar tada biitinai

a) apie ta trikampi apibrézto apskritimo spindulio kvadratas yra racionalusis skai¢ius?

b) i ta trikampj ibrézto apskritimo spindulio kvadratas yra racionalusis skaicius?

Trikampio ABC krastiniy ilgiai yra a, b ir ¢, o jo (vidaus) kampy A4, B ir C pusiaukampiniy ilgiai yra

atitinkamai w,, wy, ir w,.. Jeigu R yra yra apie ta trikampj apibrézto apskritimo spindulys, tai
b2 +c? Z+a® a?+b?

irodykite, kad yra teisinga nelygybé + + >4R.
Wa Wb We

Taskas O yra iskilojo keturkampio ABCD istrizainiy AC ir BD sankirtos taskas. Apskritimai,
apibreézti apie trikampius OAD ir OBC, kertasi taSkuose O ir M. TaSkai T ir S yra antrieji tiesés OM
susikirtimo su apskritimais, apibréztais atitinkamai apie trikampius OA4B ir OCD, taskai. [rodykite,
kad taSkas M yra atkarpos TS vidurio taSkas.
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