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1. [rodykite, kad xcosx < 7;—6 su kickvienu 0 < x <~

\]

2. Realieji skaiciai a, b, ¢, d ir e tenkina salyga
la—b|=2|b—c|=3|c—d =4/d—e|=5le—al.
Raskite visus tokius skaiCiy penketus (a;b;c;d;e).
3. Realusis skaicius x yra toks, kad
X =x+1.
Raskite tokius sveikuosius skaicius «, f iry, kad
x' =ox’ +Px+7.
4. I$spreskite lygciy sistema
9 1 1
=—+—;
20x+y) x y

a2 =432

5. Realieji skai€iai x, x5, x3, x4 ir x5 tenkina salyga

XX, + XX, + X%, +x,x5 =—1;
XoX, 4+ X,X5 + X, X, +X,X =—1;
X3X, +X3X, +X3X, + X0 =—1;

XX, 4+ X, X, X%, + X%, =—1;

XsX, + XX, + XX + X5x, =—1.
Kokias reikSmes gali jgyti x| ?
6. Aibéje 4 yra 5 skirtingi realieji skaiciai. Raskite visas tokias aibes A4, jeigu zinoma, kad aib¢, sudaryta
i$ visy aibés A skirtingy skaiciy pory sandaugy, yra

{0,1; 0,15; 0,375; 1; 1,6; 2,5; 3,75; 4; 6; 40}.
7. Sveikieji skaiciai a ir b tenkina salyga

a = a’ +b —8b-2ab+16.
Ar butinai skaicius a yra sveikojo skaiciaus kvadratas? Atsakyma pagriskite.
8. Kiek yra natiiraliyjy skaiciu a, b ir ¢ trejety (a; b; c), tenkinanciy salyga
a+b+c=2009?

Nurodykite visus tokius trejetus (a; b; c), kurie tenkinty lygybe, o ju sandauga abc igytu didziausia galima
reikSme.
9. Neneigiami sveikieji skaiciai a ir b tenkina salyga (a® —9b%)> —33b=16.
1) Irodykite, kad |a —3b|> 1.
2) Raskite visas neneigiamy sveikuju skai¢iy poras (a; b), tenkinancias Sia lygybe.



10. Pirmosios §imtinés elementai M = {1, 2, 3, ..., 99, 100} yra surasSyti natiiralia tvarka i 10 x 10
matmeny lentelg, kaip parodyta zemiau:

1 2..10
11 12 ... 20
91 92 ...100

Ar imanoma iSbraukti i§ lentelés 10 skaiciy taip, kad tarp likusiy 90 skaiciy nebiity galima surasti 10-
elementés aritmetinés progresijos?
11. Ratu suraSyta 11 teigiamy sveikyjuy skaiCiy. Paaiskéjo, kad bet kuriy dvieju kaimyniniy skaiciy
skirtumas yra ne mazesnis nei 20, o bet kuriy dviejy kaimyniniy skai¢iy suma yra ne mazesné nei 100.
Raskite paciag maziausia imanoma tokiy 11 skai¢iy suma.
12. Lentoje ratu tam tikra tvarka surasyti skaiciai 1, 2, 3, ...10. Priéjes prie lentos iStvermingai-iSmintingas
Brémy asiliukas suskai¢iavo visas 10 imanomy gretimy skaiciy trejety sumy ir lentoje uzrasé maziausia is
ty 10 sumuy. Koki pati didziausia skai¢iy iSmintingasis Brémy asiliukas galéjo uzrasyti lentoje?
13. Raskite pati maziausia galima vardiklj tokios nesuprastinamos trupmenos, kuri pati yra dvieju
nesuprastinamy trupmeny su vardikliais 600 bei 700 suma.
14. Simboliu f{n) pazymékime visy lygties

4x+3y+2z =n
sveikyjy teigiamy sprendiniy (x; y; z) skaiciy. Raskite

A2009) — £f(2000).

2009

15. [rodykite arba paneikite, kad skaiCius 99...9 gali buti gautas iSbraukiant kai kuriuos skaiciaus

2005

99...9%%% skaitmenis.
=
2008
16. Staciajame lygiasoniame trikampyje ABC taskas K yra to trikampio {Zambinés 4B vidurio taskas. To
trikampio statiniuose BC ir AC yra atitinkamai pazyméti tokie taskai L ir M, kad BL = CM. Ar tada
bitinai trikampis LMK yra:
1) lygiaSonis;
2) statusis trikampis?
17. Apskritimas O, kurio spindulys lygus 2, ir apskritimas O, kurio spindulys lygus 4, iSoriniu biidu
lieciasi taske P. Taskai 4 ir B yra tokie atitinkamai apskritimy O ir O, taskai, nesutampantys su tasku P,
kad taskai 4, P ir B yra vienoje ties¢je. Raskite atkarpos PB ilgi, jeigu atkarpos 4B ilgis yra 4.
18. Lygiagretainio ABCD kampo A pusiaukampiné kerta lygiagretainio krasting BC taske M, o krastinés
CD tesinj — taSke N. Apie trikampi MCN apibrézto apskritimo centras yra taske O. [rodykite, kad taskai B,
O, C, D priklauso vienam apskritimui.
19. Jeigu a, b ir ¢ yra trikampio krastiniy ilgiai ir
a’+bc b>+ca ¢’ +ab
= + + ,
b+c c+a a+b
1 1 1

B = + + ,
Ja+b—c)b+c—a) J(b+c—a)c+a—-b) +(c+ta-b)a+b-c)
irodykite, kad AB >9.
20. I8kilojo keturkampio ABCD iSor¢je nubrézti lygiakrasciai trikampiai ABQ, BCR, CDS, DAP. Taskai
X, Y, Z, W yra atitinkamai atkarpy PQ, OR, RS, SP vidurio taskai. Raskite didziausiajq santykio
(XZ + YW)/(AC + BD)

reikSme.



