
Vilniaus universitetas

J. Kubilius

TIKIMYBIU
‘

TEORIJA IR MATEMATINĖ STATISTIKA
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Pratarmė anglu

‘
kalba . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 9

I skyrius. TIKIMYBĖS SA
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savybės . . . . . . . . . . . . . 74
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PRATARMĖ PIRMAJAM LEIDIMUI

Šiandieninė tikimybiu
‘
teorija yra gana abstraktus mokslas. Ji pagri

‘
sta mato

ir integralo teorija, taip pat daugeliu faktu
‘

ǐs kitu
‘

matematikos sričiu
‘
. Ti-

kimybiu
‘
teorijos kursuose nematematikams paprastai supažindinama tik su

paprasčiausiomis schemomis, kurioms suvokti pakanka elementariosios ma-
tematikos ir šiek tiek diferencialinio bei integralinio skaičiavimo žiniu

‘
. Ilga

‘
laika

‘
šis kursas taip buvo dėstomas ir matematikams. Kita vertus, perdėtas

kurso abstraktinimas pradedantiems studijuoti šia
‘
svarbia

‘
disciplina

‘
galėtu

‘
užtušuoti svarbiausias jos idėjas. Todėl autorius, nors ir ryždamasis ǐsdėstyti
gana abstrakčia

‘
teorija

‘
, stengėsi pagrindines idėjas iliustruoti paprastais pa-

vyzdžiais, motyvuoti apibendrinimu
‘
būtinuma

‘
. Negailėjo vietos aǐskinimams,

ypač knygos pradžioje. Kadangi net studentai matematikai neturi pakanka-
mai žiniu

‘
ǐs mato ir integralo teorijos, teko knygoje pateikti ir jas su pilnais

i
‘
rodymais. Tik kai kurie faktai pateikiami be i

‘
rodymu

‘
, nurodant atitinkama

‘
literatūra

‘
. Tekstas iliustruojamas pavyzdžiais ir uždaviniais.

Knyga skirta studentams matematikams, ǐs dalies ja galės pasinaudoti ir
kitu

‘
specialybiu

‘
studentai, taip pat asmenys, norintys i

‘
sigyti gilesniu

‘
žiniu

‘
ǐs

tikimybiu
‘
teorijos ir matematinės statistikos.

Knyga suskirstyta i
‘
skyrius ir skyrelius. Kiekviename skyrelyje teoremos,

lemos ir pavyzdžiai numeruojami ǐs eilės. Cituojant kito skyriaus teorema
‘
,

vartojami trys numeriai: skyriaus numeris žymimas romėnǐsku skaitmeniu,
skyrelio ir teoremos – arabǐskais skaitmenimis. Pavyzdžiui, III.7.3 teorema
yra trečiojo skyriaus 7 skyrelio 3 teorema. Cituojant to paties skyriaus teo-
rema

‘
, skyriaus numeris praleidžiamas, o cituojant to paties skyrelio teorema

‘
– praleidžiamas ir skyrelio numeris. Taip pat cituojamos ir lemos bei pavyz-
džiai. Teoremu

‘
ir lemu

‘
i
‘
rodymu

‘
pabaiga žymima ženklu ut.

I
‘
pateikta

‘
knygoje literatūros sa

‘
raša

‘
i
‘
traukti autoriaus panaudoti veikalai

ir knygos, rekomenduotinos skaitytojui, norinčiam plačiau ir giliau studijuoti
tikimybiu

‘
teorija

‘
ir matematine

‘
statistika

‘
. Tekste laužtiniuose skliaustuose

nurodomas veikalo numeris ǐs to sa
‘
rašo.

Knygos gale i
‘
dėta rodyklė padės skaitytojui rasti i

‘
vairiu

‘
terminu

‘
apibrė-

žimus.
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Knygos apimtis neleido pateikti uždaviniu
‘
pratyboms bei lenteliu

‘
. Reko-

menduojame skaitytojams uždavinynus [14, 24] ir knygose [2, 17] pateiktas
lenteles.

Autorius dėkoja knygos recenzentams prof. B. Grigelioniui ir Kauno po-
litechnikos instituto matematikams, taip pat Vilniaus universiteto Taikomo-
sios matematikos bei Tikimybiu

‘
teorijos ir skaičiu

‘
teorijos katedru

‘
bendradar-

biams už vertingas pastabas. Autorius dėkingas taip pat kolegėms K. Lyn-
dienei ir V. Verikaitei, kurios i

‘
dėjo daug darbo, ruošiant rankrašti

‘
spaudai,

ir visiems vienaip ar kitaip prisidėjusiems prie knygos ǐsleidimo.
Autorius bus dėkingas už skaitytoju

‘
kritines pastabas. Jas prašome siu

‘
sti

šiuo adresu: leidykla ”Mokslas”, Žvaigždžiu
‘
23, 2050 Vilnius.

Autorius

PRATARMĖ ANTRAJAM LEIDIMUI

Pirmasis šio vadovėlio leidimas ǐsėjo 1980 metais. Knyga buvo palankiai
sutikta. Ja galėjo pasinaudoti ne tik matematikos ir kitu

‘
specialybiu

‘
stu-

dentai, bet ir i
‘
vairūs mokslo bei praktikos darbuotojai, kuriems prireikė

tikimybiu
‘
teorijos ar matematinės statistikos teoriniu

‘
žiniu

‘
. Knyga

‘
šiandien

galima gauti tik bibliotekose. Ir ten didelė dalis egzemplioriu
‘
jau susidėvėjusi.

Todėl autorius ryžosi paruošti antra
‘
ji
‘
leidima

‘
.

Šiame leidime ǐstaisyti pastebėti netikslumai, kai kurie dalykai ǐsdėstyti
šiek tiek kitaip. Mato bei integralo teorijos žinios, kurios buvo pirmajame
leidime ǐsbarstytos visoje knygoje, dabar sukeltos i

‘
viena

‘
– penkta

‘
ji
‘
skyriu

‘
.

Vertingu
‘
pastabu

‘
pateikė doc. R. Lapinskas ir kiti kolegos. Visiems jiems

dėkoju. Ypač esu dėkingas bendradarbėms V. Verikaitei ir R. Stančikienei, pa-
dėjusioms paruošti knygos rankrašti

‘
, pirmojo ir antrojo leidimo redaktorėms

E. Leikauskienei ir Z. Manstavičienei, rūpestingai surinkusiai teksta
‘
kompiu-

teriu V. Račkauskienei, korektorei V. Vitkauskienei ir Vilniaus universiteto
leidyklai, radusiai galimybiu

‘
ǐsleisti knyga

‘
.

J. Kubilius
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PROBABILITY THEORY AND MATHEMATICAL STATISTICS.
J. Kubilius. – Vilnius.

This book provides an introduction to the field. It contains the main
concepts of probability, properties of probability distributions and their nu-
merical characteristics, laws of large numbers for sums of random variables,
the method of characteristic functions and the central limit theorem, Markow
chains and simple stochastic processes, properties of point and interval esti-
mations, testing statistical hypotheses.

Although great care has been taken to make the book mathematically
rigorous, the intuitive approach as well as the applicability of the concepts
and theorems are emphasized. The book presents an outline of many of the
possible applications of the theory, accompanied by descriptive concrete ex-
amples.

The book is intended primarily to students of mathematics, it would be
of interest to all those working in applied science.

No previous knovledge of probability is assumed for this book. In order to
help the reader, some concepts of measure and integration theory are given.


