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6 paskaita. Skaitiniai bes ¾alyginiai optimizavimo metodai. Vienmat·e
optimizacija. Intervalo dalijimo pusiau metodas

Uµzdavinys.
Rasti vieno kintamojo funkcijos f (x) minimum ¾a, t.y. toki¾ x� 2 R; kad

f (x�) = min
x2R

f (x) :

Pastaba 6.1
1) Vieno kintamojo funkciju¾minimumo ta�ko paie�kos metodams yra būdinga

tai, kad paµcioje pradµzioje yra nurodomas pradinis intervalas L0 = [a0; b0] ; kuriame
yra ie�komasis minimumo ta�kas.
2) Dauguma vieno kintamojo funkciju¾minimumo ta�ko paie�kos metodu¾ yra

pritaikyti unimoduliarioms funkcijoms.

Apibr·eµzimas 6.2
Funkcija f (x) vadinama unimoduliaria intervale L0 = [a0; b0], jei ji i¾gyja glob-

aliai minimali ¾a reik�m¾e vienint·eliame intervalo L0 ta�ke x�: Beto, intevale (a0;x�)
funkcija yra grieµztai maµz·ejanti, o intervale (x�; b0) - grieµztai did·ejanti.

Swanno(W.H.Swann) algoritmas pradinam intervalui rasti.

µZingsnis 1. Apibr·eµzti pradinius parametrus: x0 - pradini¾ta�k ¾a, t > 0 - µzingsnio
dydi¾, k = 0;
µZingsnis 2. Apsakaiµciuoti funkcijos reik�mes trijuose ta�kuose: x0�t; x0; x0+t;
µZingsnis 3. Patrikrinti algoritmo pabaigos s ¾alygas:

a) Jei f (x0 � t) � f (x0) � f (x0 + t) ; tai pradinis intervalas yra surastas:
[a0; b0] = [x

0 � t;x0 + t] ;
b) Jei f (x0 � t) � f (x0) � f (x0 + t) ; tai funkcija n·era unimoduliari ir

pradinio intervalo negalima surasti. Skaiµciavimai nutraukiami ir siūloma pasrinkti
kit ¾a x0;

c) Jeigu algoritmo pabaigos s ¾alyga nevykdoma pereiti µZingsnio 4.
µZingsnis 4. Apibr·eµziamas dydis � :

a) Jei f (x0 � t) � f (x0) � f (x0 + t) ; tai � = t; a0 = x0;x1 = x0+ t; k =
1;

b) Jei f (x0 � t) � f (x0) � f (x0 + t) ; tai � = �t; b0 = x0;x1 = x0 �
t; k = 1;



µZingsnis 5. Randame sekanti¾ ta�k ¾a: xk+1 = xk + 2k�;
µZingsnis 6. Patikrinti funkcijos maµz·ejimo s ¾alyg ¾a:

a) jei f
�
xk+1

�
< f

�
xk
�
ir � = t; tai a0 = xk; :

b) jei f
�
xk+1

�
< f

�
xk
�
ir � = �t; tai b0 = xk;

Abiejais atvejais priskiriame k := k + 1 ir pereiti prie µZingsnio 5.
c) jei f

�
xk+1

�
� f

�
xk
�
; tai algoritmas yra baigiamas. Jei � = t; tai

b0 = x
k+1; jei � = �t; tai a0 = xk+1:

Rezultatas yra intervalas [a0; b0] ; kuris ir yra pradinis intervalas L0:

Pavyzdys 6.3

Intervalo dalijimo pusiau metodas

Algorimas

µZingsnis 1. Rasti pradini¾ interval ¾a L0 = [a0; b0] ir apibr·eµzti norim ¾a tikslum ¾a
skaiµciumi t > 0:
µZingsnis 2. Apibr·eµzti k = 0:
µZingsnis 3. Apskaiµciuoti vidurio ta�k ¾a xck =

ak + bk
2

; jL2kj = bk � ak; f (xck) :

µZingsnis 4. Apskaiµciuoti ta�kus: yk = ak +
jL2kj
4
; zk = bk �

jL2kj
4
; f (xk) ;

f (zk) :
Ta�kai yk; xck; zk dalija interval ¾a [ak; bk] i¾keturias lygias dalis.
µZingsnis 5. Palyginti reik�mes f (yk) ir f (xck) :

a) jei f (yk) < f (xck), tai pa�alinus interval ¾a (x
c
k; bk] priskirti bk+1 =

xck; ak+1 = ak. Naujojo intervalo vidurio ta�ku tampa yk : x
c
k+1 = yk:

2



Pereiti prie µZingsnio 7.
b) jei f (yk) � f (xck) ;tai pereiti prie µZingsnio 6.

µZingsnis 6. Palyginti reik�mes f (zk) ir f (xck) :
a) jei f (zk) < f (xck), tai pa�alinus interval ¾a [ak;x

c
k) priskirti ak+1 = x

c
k; bk+1 =

bk.. Naujojo intervalo vidurio ta�ku tampa zk : xck+1 = zk:
Pereiti prie µZingsnio 7.

b) jei f (yk)� f (xck) ;tai pa�alinus intervalus[ak; yk) ; (zk; bk] priskirti ak+1 =
yk; bk+1 = zk. Naujojo intervalo vidurio ta�ku lieka xck : x

c
k+1 = x

c
k:

µZingsnis 7. Apskaiµciuoti
��L2(k+1)�� = jbk+1 � ak+1j ir patikrinti algoritmo pabai-

gos s ¾alygas:
a) jei

��L2(k+1)�� < l; tai algorimas baigiamas ir x� 2 L2(k+1) = [ak+1; bk+1] :
Minimumo apytisl¾e reik�m¾e galima imti �io intervalo vidurio ta�k ¾a x� = xck+1;

b) jei
��L2(k+1)�� � l, tai priskirti k := k + 1 ir pereiti prie µZingsnio 4.

Pavyzdys 6.4
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