
4 pratybos.
Did�ziausias bendras daliklis.Polinom�u bekvadrat_e faktorizcija.

Veiksmai K [x]= (m (x)) :

Bekvadrat_es faktorizacijos algoritmas.

f0 (x) := f (x) ; skai�ciuojame f 0
0
(x) :

f1 (x) :=BDD(f0; f 00) ; skai�ciuojame f 0
1
(x) :

f2 (x) :=BDD(f1; f 01) ; skai�ciuojame f 0
2
(x) :

f3 (x) :=BDD(f2; f 02) ; skai�ciuojame f 0
3
(x) ir t.t.

g�1 (x) :=
f0 (x)

f1 (x)
;

g�2 (x) :=
f1 (x)

f2 (x)
;

g�3 (x) :=
f2 (x)

f3 (x)
; ir t.t.

F1 (x) :=
g�1 (x)

g�2 (x)
;

F2 (x) :=
g�2 (x)

g�3 (x)
;

F3 (x) :=
g�3 (x)

g�4 (x)
; ir t.t.

Taigi, f (x) = anF1 (x)F 2

2
(x) � � �F k

k
(x) ; �cia Fi - bekvadra�ciai polinomai.

Tam kad k�une K [x]= (m (x)) , �cia polinomas m (x) - neredukuojamas, gal_etume

rasti nenuliniam polinomui f (x) atvirk�stini� element�a reikia polinom�u porai f (x)
ir m (x) rasti tokius polinomus q (x) ir r (x) , kad f (x) q (x) +m (x) r (x) = 1:
Tada q (x) = f�1 (x)modm (x) :

1. Euklido algoritmo pagalba raskite did�ziausi�a bendr�a dalikli�d (x) :Para�sykite
d (x) tiesin�e i�srai�sk�a.

1) d (x) =DBD(x8 � 1; x6 � 1) 2 Q [x] :
2) d (x) =DBD(x4 + x3 + 2x2 + x+ 1; x3 � 1) 2 Q [x] :
3) d (x) =DBD(2x4 � x3 + x2 + 3x+ 1; 2x3 � 3x2 + 2x+ 2) 2 Q [x] :
4) d (x) =DBD(x7 + 2x5 + 2x2 � x+ 2; x6 � 2x5 � x4 + x2 + 2x+ 3) 2 Q [x] :
5) d (x) =DBD(x7 + 1; x5 + x3 + x+ 1) 2 Z2 [x] :
6) d (x) =DBD(x5 + x+ 1; x6 + x5 + x4 + 1) 2 Z2 [x] :
7) d (x) =DBD(x5 + x+ 1; x6 + x5 + x4 + 1) 2 Z2 [x] :



8) d (x) =DBD(x8 + 2x5 + x3 + x2 + 1; 2x6 + x5 + 2x3 + 2x2 + 2) 2 Z3 [x] :

2. Ar polinomai su racionalaisiais koe�cientais 2x3�2x2�3x+1 ir 2x2�x�2
yra tarpusavyje pirminiai?

3. Atlikite bekvadrat�e polinomo faktorizacij�a.
1) 4x5 � 15x3 + 5x2 + 15x� 9;
2) 8x5 + 4x4 � 22x3 � 29x2 � 13x� 2;
3) 2x6 + 6x5 + 6x4 + x3 � 3x2 � 3x� 1;
4) x5 � 6x4 + 16x3 � 24x2 + 20x � 8;
5) 2x5 + 3x4 + 4x3 + x2 � 1;
6) x7 � 3x6 + 5x5 � 7x4 + 7x3 � 5x2 + 3x� 1:

4. 1) I�rodykite, kad polinomas x2 + 1 yra neredukuojamas vir�s k�uno Z3:
2) Para�sykite visus k�uno Z3 [x] = (x2 + 1) elementus.
3) Para�sykite daugybos lentel�e k�une Z3 [x] = (x2 + 1) :
4) Parodykite, kad visi nenuliniai k�uno Z3 [x] = (x2 + 1) elementai yra elemento

[x+ 1] laipsniai, bet ne visi k�uno Z3 [x] = (x2 + 1) elementai yra elemento [x] laip-
sniai.

5. Atlikite veiksmus faktor�ziede Q [x] = (m (x)) .
1) (x2 + x+ 1)

2
, m (x) = x3 � 1:

2)
x+ 2

x� 2
, m (x) = x3 + x+ 1 .

3)
1

x2 + x+ 1
, m (x) = x3 � 2 .

6. Raskite (x+ 1)�1 faktor�ziede Z2 [x]= (x3 + x+ 1) .

7. Raskite x2 + x+ 1 atvirk�sktini� element�a
1) faktor�ziede Q [x] = (x3 � 2) ,
2) faktor�ziede Z3 [x] = (x3 + 2x2 + x+ 1) .

8. Faktor�ziede Z3 [x]= (x3 + x+ 1) raskite x�1 ir (x+ 1)�1 ir panaudoj�e tai
raskite (x2 + x)

�1
.

2


