1. Vektoriy sistemos.

1. Aritmetinéje erdvéje Ry raskite dvi skirtingas bazes, turin¢ias vektorius
vy = (1,1,0,0) ir vy = (0,0,1,1).

2. Polinomy sistema ¢° 4+ ¢*, 1% — 3¢, 1° + 212, 1> — t papildykite iki bazés ervéje
M.

3. Poerdviui L = ((1,3,0,—1),(2,5,1,2),(1,2,2,3)) raskite du skirtingus
papildinius L°.

4.Erdvéje M, raskite poerdvio {f (z) | f (1) = 0} papildini.

Uzdaviniuose 5-6. nagrineéjama realiyjy funkecijy su vienu kintamuoju vektoriné
erdve F'(R).

5. Irodykite, kad funkcijos f1, f2, ..., fn € F(R) yra tiesiskai nepriklausoma sis-
tema tada ir tik tada, kai egzistuoja tokie skaiciai ay, az, ..., @, , kad det (f; (a;)) #
0.

6. Vektorinéje erdvéje F'(R) irodykite funkcijy sistemos tiesine nepriklau-
somybe.
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1,sinz, cos x;
sin x, sin 2z, ..., sin na;
1, cos x, cos 2:1; ,COSNI;
1, cos x,sin x, cos 2:1; sin 2x, ..., cosnx, sinnx, cla n > 2;
1,sinx, sm2:1; ,sin" x, ¢ia n 2 2;
1,cos z,cos?x,...,cos" x, ¢la n > 2;

nr g2t e“"l’ ¢ia a; # a; , kai 1 # j ir n > 2;

“1:1; x",61aa27éa],ka1z7éj1rn>2
Paplldyklte sistema iki bazes.
0,0,1, 1 ,1),(1,2,1,2,0) aritmetinéje erdvéje virs GF(3);
3,1,-1,1),(—1,2,3,—4),(7,7,3, =5) aritmetinéje erdvéje virs R.;
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3,—2,2) aritmetinéje erdvéje virs R.;
,0, ) ,(2,1,1,3) aritmetinéje erdvéje virs GF(5).



8. Irodykite, kad aritmetinés erdves R* vektoriy sistema wuy,us,...,u, yra
tiesiskai nepriklausoma ir apskaic¢iuokite iy vektoriy tiesine kombinacija u;

uy = (2,1,0,1)5u2 = (1,-2,1,3) ;us = (3,4, —1,2)

u = 2u; — 3ug + 4us .

9. Patikrinkite, ar aritmertinés erdves R" vektoriy sistema wuq, us, ..., u, yra
tiesiskai priklausoma :

ur = (3,4, =2) ;uz = (uq, uz, us) ;us = (ug, uz, us) .

10. Apskai¢iuokite aritmertinés erdvés R? vektoriy sistemos uy, us, ..., u, ranga,
pasinaudoje tik apibrézimu:

wy = (1,1,1);u2 = (1,2,3) 5us = (—1,1,-2).

11. Apskaiciuokite polinomy, kuriy laipsniai ne didesni uz 5, erdvés Rs[x]
vektoriy sistemos ranga, pasinaudoje tik jo apibrezimu:

2;2—|—:1;;3—|—2:1;—|—:1;2.

12. Apskaic¢iuokite matricos A ranga elementariyjy pertvarkiy budu:

1 -1 2 -1
3 -1 4 -1
A= 2 1 =1 2
0 3 =5 4

13. Kuri i nurodytyjy vektoriy sistemy sudaro aritmetiné erdves R* baze:

uy = (1,-1,2,1);us = (2,3, 1,4) yus = (5, —1,—1,2) ,us = (3,2,2,1)..

14. Kuri 18 nurodytyju vektoriy sistemuy sudaro antros eilés matricy su reali-
aisiais koeficientais erdvés Ry o baze:

1 -1 12 1 -1 15
I e R C R U Y

15. Irodykite, kad aritmertinés erdvés R* vektoriy sistema uy, us, ..., u, sudaro
baze ir raskite vektoriaus u koordinates toje bazéje:

ur = (3,5,1,2)5us = (—1,2,2,3)5us = (2,1,3,4) ;us = (=2,-3,1,-5),u =
(—2,3,1,—4).

16. Ne aukstesnio kaip 5-ojo laipsnio polinomy erdveéje Rs[t] raskite polinomo
f@)=1"—2t"+ 1>+ 2t* —t 4+ 1 koordinates bazése

1) 1, 82634 15

2) Lt b4 2,02, 822 + 21 + 1217 + 2.

17. Raskite aritmertinés erdves R* vektoriy sistemos uy, us, ..., u, ranga:

wy = (2,1,1,=1)5us =(2,2,3,4) jus = (=1,-2,—1,=3);us = (—1,-1,1,2).



18. Raskite antros eilés matricy su realiaisiais koeficientais erdves Royo vek-
toriy sistemos ranga:

1 -1 10 1 -2 2 1
o (D)o (5 D)= (51)

12.  Raskite vektoriy wy,uz, ..., u,, tiesinio apvalkalo (uy,us,...,un) baze ir
dimensija, kai

uy = (1,4, -7,3);us = (=3,10,-9, —7) ;us = (2,—3,1,5) ;us = (0,11, —15,1).

19. Ar ¥/3 € [1,\/§}Q ?

20. Vektorinéje erdvéje Ry raskite dvi bazes, turin¢ias vektorius (1,1,0,0) ir
(0,0,1,1).

21. Sistema ¢° + t*,1° — 3t3,¢° 4+ 2¢?, 45 — ¢ papildyti iki bazés erdvéje Rs [t].

22. Ar begalinés sekos @ = (ay, az,...) sudaro vektorine erdve S ? Jeigu taip,
kokia $ios erdves dimensija?

23. FCS |, ar = ap—1 + ax_o,k = 3,4, ... . Raskite dim F' .Raskite F baze .

24. VC R, : (a1, .coya,) €V <= a3+ -+ + a, = 0. Raskite dim V' ir V baze.



