
ALGEBROS KONTROLINIS DARBAS 1, Rimantas Grigutis, 2001 03 20
U�zdaviniai suskirstyti temomis(tai nurodo pirmasis u�zdavinio numerio skai�cius).

U�zdavinio vert�e nurodo antrasis numerio skai�cius(1=7 t.; 2=8 t.; 3=9 t.; 4=10 t.).
Vertinamas tik vienas temos u�zdavinys, kuri� vertinimui apibraukdami pasirenkate
patys( jei temos u�zdavinys neapibrauktas arba apibraukti du temos u�zdaviniai, tai
tema vertinama 0): Atsakymus ra�syti b�utina. Sprendimus pagri�sti skai�ciavimais
ir(arba) samprotavimais. Kiekvien�a u�zdavini� spr�eskite atskirame lape.

1.1.FERMAT faktorizacijos procesas: 160477
1.2. I�rodykite :33 � 36 + 39 � � � � � 36n dalijasi i�s 13 su visiais n 2 N:
1.3. Apskai�ciuokite: BDD(23581; 75217)
1.4. I�rodykite, kad �se�sia�zenklis skai�cius abcabc yra dalus i�s 11:
2.1. Apskai�ciuokite: 139999 (mod 1000) :

2.2. I�sspr�eskite lygini�u sistem�a:

8><
>:

3x � 2 (mod 11)
5x � 3 (mod 13)
7x � 1 (mod 15)

:

2.3. I�rodykite: (m+ n)p � mp + np(modp) , su pirminiu p ir m , n 2 Z .
2.4. Ar primityvi�uj�u klasi�u multiplikacini�u grup_e Un , n = 8 , yra ciklin_e.
3.1 Raskite a; b; c; kad dalydami polinom�a f (x) = x3+ax2+bx+c i�s x2+x+1;

gautume liekan�a x+ 1; o dalydami f (x) i�s x� 1; gautume liekan�a : 18:
3.2. Dalydami f (x) dalijant i�s x� 2; gaunama liekana 1; o dalijant i�s x+ 2,

gaunama liekana �1; o dalijant i�s x�3 - liekana 3: Kokia liekana gaunama dalijant
polinom�a f (x) i�s (x2 � 4) (x� 3)?

3.3. Raskite racionali�asias polinomo f (x) = 2x4 + 5x3 + 7x2 + 7x � 6 �saknis.
3.4. Raskite x5 � 10x4 + 24x3 + 9x2 � 33x � 12 kanonini� skaidini� vir�s Q.
4.1. Raskite d (x) =DBD(x5 + x3 + 1; x6 + x5 + x4 + 1) 2 Z2 [x] tiesin�e i�srai�sk�a.
4.2. Parodykite, kad visi nenuliniai k�uno Z3 [x]= (x2 + x+ 2) elementai yra

elemento [x+ 1] laipsniai.
4.3. Atlikite bekvadrat�e polinomo 2x5+3x4+12x3+5x2+12x�9 faktorizacij�a.

4.4. Atlikite veiksmus faktor�ziede Q [x]= (m (x)) :
x2 + 2

x� 3
, m (x) = x3 + x+ 1

.

5.1. Atlikite veiksmus :2)
(2� 3i)3 + (4� i)3

(1� i)2
.

5.2. (2 + i)x2 � (5 � i)x+ (2 � 2i) = 0 .
5.3. Faktorizuokite polinom�a x11 � 1 vir�s R.

5.4.logp
3

jz � 3ij2 � jz � 3ij+ 1

2 + jz � 3ij
< 2:
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U�zdavinio vert�e nurodo antrasis numerio skai�cius(1=7 t.; 2=8 t.; 3=9 t.; 4=10
t.).Vertinamas tik vienas temos u�zdavinys, kuri� vertinimui apibraukdami pasirenkate
patys( jei temos u�zdavinys neapibrauktas arba apibraukti du temos u�zdaviniai, tai
tema vertinama 0): Atsakymus ra�syti b�utina. Sprendimus pagri�sti skai�ciavimais
ir(arba) samprotavimais. Kiekvien�a u�zdavini� spr�eskite atskirame lape.

1.1.FERMAT faktorizacijos procesas: 193519
1.2. I�rodyti, kad f5m , m � 1 , dalijasi is 5.( f0 = 0; f1 = 1; fn = fn�1 + fn�2):
1.3. Apskai�ciuokite: BDD(25581; 75317):
1.4. I�rodykite, kad �se�sia�zenklis skai�cius abcabc yra dalus i�s 13:
2.1. Apskai�ciuokite: 119999 (mod 1000) :

2.2. I�sspr�eskite lygini�u sistem�a:

8><
>:

3x � 2 (mod 11)
5x � 1 (mod 13)
7x � 3 (mod 15)

:

2.3 I�rodykite: (m+ n)p � mp + np(modp) , su pirminiu p ir m , n 2 Z .
2.4. Ar primityvi�uj�u klasi�u multiplikacini�u grup_e Un , n = 12 , yra ciklin_e.
3.1. Raskite a; b; c; jei polinomui f (x) = x4+5x3+ ax2+ bx+ c; �1 yra antro

kartotinumo �saknis, o 1� paprastoji jo �saknis.
3.2. Dalydami f (x) dalijant i�s x� 2; gaunama liekana 1; o dalijant i�s x+ 2,

gaunama liekana �1; o dalijant i�s x�3 - liekana 3: Kokia liekana gaunama dalijant
polinom�a f (x) i�s (x2 � 4) (x� 3)?

3.3. Raskite racionali�asias polinomo f (x) = 2x4 � x3 + x2 � 11x � 6 �saknis.
3.4. Raskite x5 � 10x4 + 24x3 + 9x2 � 33x � 12 kanonini� skaidini� vir�s Q.
4.1. Raskite d (x) =DBD(x5 + x+ 1; x6 + x5 + x3 + 1) 2 Z2 [x] tiesin�e i�srai�sk�a.
4.2. Parodykite, kad ne visi nenuliniai k�uno Z3 [x] = (x2 + 2x+ 2) elementai

yra elemento [x] laipsniai.
4.3. Atlikite bekvadrat�e polinomo 2x5+3x4�12x3�7x2+24x�9 faktorizacij�a.

4.4. Atlikite veiksmus faktor�ziede Q [x]= (m (x)) :
x2 + 2

x� 5
, m (x) = x3 + x+ 1

.

5.1. Atlikite veiksmus :
(2 + i)3 + (4 � 3i)3

(1 + i)2
.

5.2. (�3 + 4i)x2 � 3 (1 + 2i)x+ 3� i = 0 .
5.3. Faktorizuokite polinom�a x7 + 1 vir�s R.

5.4. log 1

3

jz + ij2 + jz + ij+ 39

1 + 2 jz + ij
> �2 .

2


