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R E Z U L T A T A I  
 

Komanda 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 Viso Vieta 

 1. Biržų „Saulės“ gimnazija – 5+3 4 5+1 5+1 – – – 1 – 25 2 

 2. Pasvalio 2-oji vidurinė mokykla – 3 4 2 – – – – 0 – 9 6 

 3. Pušaloto vidurinė mokykla – 3 3 1 – – – 1 1 1 10 4-5 

 4. Vaškų vidurinė mokykla – 1 3 2 – 0 0 – 0 – 6 7 

 5. Pumpėnų vidurinė mokykla 1 – 3 – – – – – 1 – 5 8 

 6. Joniškėlio vidurinė mokykla 1 1 3 2 1 0 – – 1 1 10 4-5 

 7. Pasvalio P.Vileišio vid.m. I kom. 1 1 1 1 – 0 – – 0 – 4 9 

 8. Pasvalio P.Vileišio vid.m.II kom. 0 2 5+3 5+1 5+1 5+3 – 1 2 – 33 1 

 9. Pasvalio P.Vileišio vid.m.III kom. – 2 4 5+1 5+1 1 - 1 1 0 21 3 
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U Ž D A V I N I A I  

 

1.  Įrodykite, kad  
8

55
18cos


 . 

 
2.  Kokius skaitmenis reikia įrašyti vietoj A, B, C, D, E, F, kad keturženkliai skaičiai BCDE ir 

AFCB tenkintų sąlygą 
AFCB

BCDE
A  , 2A ? 

 
3.  Namų, esančių tarp dviejų gretimų sankryžų, vienos gatvės pusės numerių suma lygi 33. Raskite 

tuos numerius. 

 

4.  Nustatykite, su kokiomis realiosiomis a reikšmėmis lygtys 013  xax  ir 0124  xax  

turi bendrų realiųjų šaknų. 

 
5.  Įrodykite, kad su bet kuriais realiaisiais skaičiais 

)|(|
2

1
);(max yxyxyx  ; 

čia );(max yx  yra didžiausias iš skaičių x ir y. 
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6.  Įrodykite, kad funkcija )( xfy  , tenkinanti sąlygą 

)(1

)(1
)(

xf

xf
axf




 ,  Rx  

yra periodinė.  

 

  7. Įrodykite, kad  












1

1
1

1
1

1
1111 . 

 

  8. Lygiašonis trikampis ABC yra vadinamas tauriuoju, jei pusiaukampinė 

AD kerta šoninę kraštinę BC aukso pjūviu, t.y. 
||

||

||

||

BD

BC

DC

BD
  

(žr. 1 brėž.). Įrodykite, kad visi taurieji trikampiai yra panašūs ir raskite 

jų kampus. 

 

  9.  Tegul taisyklingojo penkiakampio ABCDE įstrižainių susikirtimo 

taškai yra F, G, H, K ir L (žr. 2 brėž.). Įrodykite, kad trikampiai 

ACE, EAK ir LAF yra taurieji. Kiek iš viso tauriųjų trikampių yra 2 

brėžinyje? 

 

10.  Išspręskite lygčių sistemą: 



































.
11

2

................

,
11

2

,
11

2

11

31

2

2

1

xx

x

xx

x

xx

x

n

n

n

 

 

 

 

 

 
1 brėž. 

 
2 brėž. 
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U Ž D A V I N I Ų  S P R E N D I M A I  
 

 

  1.  Įrodykite, kad  
8

55
18cos


 . 

Sprendimas. sin 18cos 18cos 36=
1

4
sin 72=

1

4
cos 18 sin 18cos 36=

1

4
 

 sin 18(1–2 sin218)=
1

4
 sin 18 yra lygties 8 4 1 03x x    šaknis. Išskaidome: 

8 4 1 2 4 1 2 1 2 1 4 2 13 2 2x x x x x x x x         ( ) ( ) ( )( ) . Lygties šaknys: 
1

2
; 

 1 5

4
; 
 1 5

4
. Tinka 

 1 5

4  
 sin 18 = 

5 1

4


.  

cos 18= 1
5 1

4

5 5

8

2










 


. 

 

  2.  Kokius skaitmenis reikia įrašyti vietoj A, B, C, D, E, F, kad keturženkliai skaičiai BCDE ir 

AFCB tenkintų sąlygą A
BCDE

AFCB
 , 2A ? 

Sprendimas. BCDF = A · AFCB  A2<10  A 3 A = 3;  

BCDE = 33FCB  B = 9; 9CDE =  33FC 9  E = 7; 

9CD 7 =  33FC 9  100C+10D+7 = 3(100F+10C+9)   

100C+10D = 3(100F+10C)+20  10C+D = 3(10F +C)+2; 

10C+D  99  30F+3C+2  99 F  3. Bet A=3, todėl  F  2. 

Jei  F =0, tai D = 2–7C  C=0, D=2. Gavome F =C = 0. Netinka. 

Jei  F =1, tai D = 32–7C  C=4, D=2. Netinka. 

Jei  F =2, tai D = 62–7C  C=8, D=6.   32893 = 9867. 

 

  3.  Namų, esančių tarp dviejų gretimų sankryžų, vienos gatvės pusės numerių suma lygi 33. 

Raskite tuos numerius. 

Sprendimas. Jei n namų, pirmo numeris a, tai 

a a a n      ( ) ... ( ( ))2 2 1 33 , 

2 2 1

2
33

a n
n

 


( )
, 

( )a n n  1 33 , 

a n n    1 33 52 ; 

n nelyginis, todėl n  1 3 5, , . n  1  netinka, n  5  netinka. n a  3 9 .  

Ats.  9, 11, 13. 

  4.  Nustatykite, su kokiomis realiosiomis a reikšmėmis lygtys 013  xax  ir 

0124  xax  turi bendrų realiųjų šaknų. 

 

Sprendimas. Jei x0  yra abiejų lygčių šaknis, tai 
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x ax

x ax
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,
 x0 1 0   x0 1 1 1 0  a  

 a  2. 

 

  5.  Įrodykite, kad su bet kuriais realiaisiais skaičiais 

)|(|
2

1
);(max yxyxyx  ; 

čia );(max yx  yra didžiausias iš skaičių x ir y. 

Sprendimas. Jei x y , tai x x y x y   
1

2
( )  teisinga. 

Jei x y , tai x y x x y   
1

2
( )  teisinga. 

 

  6.  Įrodykite, kad funkcija )( xfy  , tenkinanti sąlygą 

)(1

)(1
)(

xf

xf
axf




 ,  Rx  

yra periodinė.  

Sprendimas. 

f x a
f x a

f x a

f x

f x

f x

f x

f x
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
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1

1

1
1
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1
1

1

1
 f x a

f x a
f x( )

( )
( )  


4

1

2
. 

 

  7. Įrodykite, kad  












1

1
1

1
1

1
1111 . 

Sprendimas.  111x  xx  12  012  xx  25,15,0 x , 

25,15,0   netinka  25,15,0 x . 








1

1
1

1
1

1
1y 

y
y

1
1    012  yy   25,15,0 y . 

yx  . 

 

  8.  Lygiašonis trikampis ABC yra vadinamas tauriuoju, jei 

pusiaukampinė AD kerta šoninę kraštinę BC aukso pjūviu, t.y. 

||

||

||

||

BD

BC

DC

BD
  (žr. 1 brėž.). Įrodykite, kad visi taurieji trikampiai yra 

panašūs ir raskite jų kampus. 
 

Sprendimas. DCBCBD 2   )(2 BDBCBCBD  ; 

1
BD

BC

BC

BD
 

 

 
1 brėž. 



 5 

BC

BD
x    1

1


x
x   012  xx   

2

51
x . Tinka 

2

15 
x . 

ACB , 
2


 CADBAD , 

2

3
ADB ,  2ABC . 






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

2

3
sin

2

3
sin

2
sin

BCABBD


5 1

2

2
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2
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3 4
2

2


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



sin

sin sin



 

1

3 2 1 


( cos )

1

1 2 cos    cos21 =
15

2


=

4

)15(2 
=

2

15 
  

4

15
cos


 . 

1 uždavinyje buvo sin 18 = 
5 1

4


. Todėl cos 72 = 

5 1

4


  72 . 

72 CA , 36B .  

Visi trikampiai su tokiais kampais panašūs. 

 

  9.  Tegul taisyklingojo penkiakampio ABCDE įstrižainių susikirtimo taškai yra F, G, H, K ir L 

(žr. 2 brėž.). Įrodykite, kad trikampiai ACE, EAK ir LAF yra taurieji. Kiek iš viso tauriųjų 

trikampių yra 2 brėžinyje? 

 

 

 

 

 

 

 

Sprendimas. Taisyklingojo penkiakampio vidaus kampų suma lygi  

180(5 – 2) = 540, 

todėl 108...  DEAABCEAB .  

Trikampis ABC – lygiašonis, todėl  




36
2

108180



CAB    7236108  CABEABEAC  

Trikampis EAC – lygiašonis, todėl jis taurusis (pagal 8 uždavinį).  

Analogiškai ir trikampiai: ABD, BCE, CDA, DEB.  

ACE   HGC  HGC – taurusis. Analogiškai dar keturi trikampiai. 

Trikampio ALE kampai prie pagrindo mažesni už 72 – jis ne taurusis. Analogiškai kiti 

keturi trikampiai. 

EAB :  EAB = 108, o ne 36 – ne taurusis. Analogiškai kiti keturi. 

EFC :  EFC > 36 – ne taurusis.  

AKE :  EAK = 108–72= 36,  AEK = 72   EKA = 72.  

AKE – taurusis. Analogiškai AFE – taurusis. Taigi dar 10 tauriųjų trikampių. 

Iš viso 20 tauriųjų trikampių. 

10.  Išspręskite lygčių sistemą: 

 
2 brėž. 
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Sprendimas. 
21

112

xxx n

 ,  

 
312

112

xxx
 , 

  ……………… 

 
11

112

xxx nn




; 

x x an1 0   ... \ { }R ; ),...,( aa  yra sistemos sprendinys.  

Tarkime, kad 
21

11

xx
 . Tada 

2122123

1111121

xxxxxxx
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






    

 
321

111

xxx
 . Analogiškai 

nxx

1
...

1

1

          (1) 

Bet 
nnnnnn xxxxxxx

1111121

111













. Tai prieštarauja (1). 

Analogiškai gausime prieštaravimą, jei tarsime, kad 
21

11

xx
 .  

Visi sprendiniai: ),...,( aa , aR \ { }0 . 

 

 


	UŽDAVINIŲ SPRENDIMAI
	Analogiškai gausime prieštaravimą, jei tarsime, kad .


