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1. ISspreskite lygciy sistema:
6x + 1y + 2xy + 42?2 = 7,
2y + 2zy + y? = —3.

2. Isspreskite lygéiy sistema:
2 4+ y* = 20,
zy + 6y = 32.

3. Raskite visas funkcijas f : R — R, kurioms lygybé
f@® +y%) =2 f(2) + yf ()
galioja su visais realiaisiais x ir y.
4. Realieji skaiciai x ir y tenkina lygybe = + y = 1. Raskite didziausig galima reiskinio
(@ + 1) +1)
reiksSme.
5. Trodykite, kad jei x,y,z > 0, tai

2?2yt 2P 4x 4y 4z
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Y z T r+z y+xr z+4+Y

6. Raskite visas tokias naturaliuju skaiciy poras (a,b), kad a < b ir

11 2
a b 25

7. Domas uzrase 8 is eilés einancius naturaliuosius skaic¢ius ir pabraukeé 4 i ju. Pabrauktyjuy
skaiciy kvadraty suma lygi nepabrauktyjy skaic¢iy kvadraty sumai. Nustatykite maziausio is 8
uzrasytyjuy skaiciy visas galimas reiksSmes.

8. Rima lentoje uzrasé 20 skaiciy: 1, 2, 3, ..., 20, o tada kai kuriuos skaic¢ius nutryné. Bet kuriy
dviejy skirtingy lentoje uzrasyty skaic¢iy suma yra sudétinis skaic¢ius. Kiek maziausiai skaiciy
buvo nutrinta?

9. Naturalusis skaicius a turi savybe: jokiam naturaliajam skaiciui n skai¢ius n(a+n) néra sveikojo
skaic¢iaus kvadratas. Raskite visas galimas skaic¢iaus a reikSmes.

10. Raskite visus tokius poromis skirtingy naturaliyju skaiciu trejetus (a,b,c), kuriems skaiciai
2a — 1, 2b — 1 ir 2¢ — 1 dalijasi atitinkamai is b, ¢ ir a.
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Naturalujj skaic¢iy n vadinsime proginiu apverstuku, jei jis turi tokias dvi savybes: 1) skaic¢iaus n
skaitmenis surasius prieSinga tvarka, vel gaunamas skai¢ius n; 2) skaiciuje n yra keturiy gre-
timy skaitmeny fragmentas 2021. Pavyzdziui, skaicius 39202120293 yra proginis apverstukas.
Nustatykite, kiek yra vienuolikazenkliy proginiy apverstukuy.

Koridoriuje yra 16 dury j viesbucio kambarius: po 8 duris kairéje ir desinéje. Reikia taip
uzsakyti 7 is siy 16 kambariy, kad jokie du uzsakyti kambariai, esantys vienoje koridoriaus
puséje, nebuty gretimi. Keliais budais galima uzsakyti kambarius?

Lentoje viena eilute uzrasytos kelios zvaigzdutés: = x ...*. Juy skaiCius nelyginis. Arnas ir
Biruté zaidzia zaidima, pakaitomis atlikdami éjimus; pradeda Arnas. Ejimo metu Zzaidéjas
turi pasirinkti zvaigzdute, nutrinti ja ir jos vietoje parasyti skaitmenj. Draudziama pirmaja
zvaigzdute pakeisti skaitmeniu 0. Arnas laimi, jei skaicius, gautas visas zvaigzdutes pakeitus
skaitmenimis, dalijasi iS 11. PrieSingu atveju laimi Biruté. Nustatykite, kuris zaidéjas turi
pergalés strategija, ir nurodykite Sig strategija.

Lina nori j 9 x 9 lentelés langelius taip surasSyti visus skai¢ius 1, 2, ..., 81 (po viena skai¢iy
i langelj), kad skai¢iy sandauga k-tojoje (nuo virsaus) eilutéje butu lygi skaifiy sandaugai
k-tajame (i$ kairés) stulpelyje kiekvienam skai¢iui £ = 1,2,...,9. Ar tai jmanoma padaryti?

Linas j 8 x 8 lentelés langelius surasé visus skai¢ius 1, 2, ..., 64 (po viena skai¢iy j langelj). Jis
apibrauke lenteléje visus skaicius a, turincius tokig savybe: skaic¢ius a yra maziausias skaicius
savo eilutéje ir tuo paciu metu — didziausias skaicius savo stulpelyje. Lenteléje yra n apibraukty
skaic¢iy. Raskite visas galimas skaiciaus n reikSmes.

Staciojo trikampio jzambineés ilgis yra v/3, o Sio trikampio vienos pusiaukampinés, nuleistos j
statinj, ilgis lygus 1. Raskite trikampio plota.

Trikampio ABC' pusiaukrastinés kertasi taske M. Taskas D dalija atkarpg AB pusiau. Raskite
AB, BC, AC, jei AD =3, DM =5, MA = 4.

Trikampio ABC kampy didumai ir krastiniy ilgiai lygus LA = 2°, /B = y°, ZC = 2°, BC = a,
CA =0, AB = c. Trodykite, kad

ar + by + cz

60 <
a+b+c

< 90.

Apskritimo besikertanciose stygose AB ir C'D atitinkamai pazymeéti tokie taskai F ir I, kad
AF 1 CD ir DE 1 AB. Tiesés AF ir DE kerta tiese BC atitinkamai taskuose P ir Q.
Irodykite, kad taskai A, P, @, D priklauso vienam apskritimui.

Trikampio ABC (AC # BC) viduje pazymétas toks taskas D, kad ZADB = 90° + AA%.
Trikampio ABC' apibréztinio apskritimo liestiné taske C' kerta tiese AB taske M. Trikam-
pio AC'D apibréztinio apskritimo liestiné taske C kerta tiese AD taske N. Jrodykite, kad
/BMN = /ZCMN.



