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1. ISspreskite lygti v —22 — 2z + /8 — 22 — 20 = 4.
2. Duota, kad trys poromis skirtingi realieji skaiciai z,y, z tenkina lygybes
wy+z2)+z=ylz+a)+r=z2+y)+y
Raskite visas galimas sandaugos zyz reiksSmes.
3. Duota, kad z,y, z > 0. [rodykite nelygybe
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4. Raskite visas funkcijas f : R — R, kurioms lygybé
af (@ +xy) = xf(z) + f(2*) f(y)

teisinga su visais x,y € R.
5. Raskite lygciy sistemos
3 2 1 _
xr° + 2y + = 1,
Y3+ 222 + ﬁ =1,
3 2., 1 _
22+ 227 + i 1
visus realiuosius teigiamus sprendinius (x, y, 2).
6. Naturalyjj skai¢iy N vadinsime smagiu, jei prie jo iS desinés prirasius bet kurj nenulinj skait-
menj a, gautasis naujas skaicius visada dalijasi iS a.
a) Raskite bent viena smagu skaic¢iy.
b) Raskite maziausia smagy skaiciu.

7. Trys naturalieji skaiciai a,b, ¢ tenkina lygti a30® + b3c® + 3a® = abe(a® + b3 + ¢3). Trodykite,
kad bent vienas is skaiciy ab, bc, ca yra naturaliojo skaiciaus kvadratas.

8. Sveikieji skaiciai x1, 22, ..., 2Tn, Y1,Y2,. .., Y, tenkina salygas
_ _ 2,2 _ .2 2 _  _ 2 2
T+ xo+ . ATy =yp Yyt Yy, =0, vty =a+y; =...=z, +y, >0.
Irodykite, kad naturalusis skaic¢ius n yra lyginis.

9. Ausra vieng po kito uzrasé 8 pirminius skai¢ius, mazesnius uz 200 (nebutinai skirtingus). Tada
Ausriné prie pirmojo Ausros skaiciaus pridéjo 1, prie antrojo pridéjo 2, prie trec¢iojo pridé-
jo 3, ..., prie astuntojo pridéjo 8. Aurora Ausrinés gautus 8 skaiCius sudaugino. IS kokio
didziausio dvejeto laipsnio 2", kur skaic¢ius n naturalusis, gali dalytis Auroros gautas skaicius?
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Lentoje uzrasytas skaic¢ius 2018. Rytis ir Vakaré zaidzia zaidima, pakaitomis atlikdami éjimus;
pradeda Rytis. Ejimo metu Rytis turi prie lentoje uzradyto skaiciaus is desinés prirasyti viena
bet kokj skaitmenj. Vakaré savo éjimo metu turi prie lentoje uzrasyto skaiciaus is desines
prirasyti du bet kokius skaitmenis. Jei po kurio nors Vakarés éjimo gautasis skaic¢ius dalijasi
is 112, tai Vakaré laimi. Jei lentoje uzrasytas skaicius turi bent 2018 skaitmeny, o Vakaré dar
nelaiméjo, tai laimi Rytis. Kuris i zaidéjy turi pergalés strategija?

Joana ir Jonas turi uzpildyti 3 x 3 lentele, jrasydami visus skaic¢ius 1,2, ...,9, po viena skai¢iy
i langelj. Pradzioje Joana bet kaip uzpildo bet kuriuos 6 langelius, o tada Jonas — likusius tris.
Joana nori, kad trys eiluciy skaic¢iy sandaugos kokia nors tvarka buty lygios trims stulpeliy
skaic¢iy sandaugoms. Ar ji gali taip jrasyti savo 6 skaicius, kad Jonas negaléty jai sutrukdyti?

[sbraukiant kai kuriuos naturaliojo skaiciaus n skaitmenis (ir nekei¢iant likusiy skaitmeny tvar-
kos), galima gauti bet kurj i$ skaiciy 1, 2, ..., 31. Raskite maziausia galima skaiciaus n reiksme.

I vieng eile sustatytos 100 déziy. Jos is eilés sunumeruotos skaiciais nuo 1 iki 100. Kiekvienoje
dézéje yra daugiausiai 10 rutuliy. Bet kuriy gretimy déziy rutuliy skaiciai skiriasi per 1. Dézeése
1,4,7,...,97, 100 yra is viso 301 rutulys. Kiek daugiausiai rutuliy gali buti visose dézése?

Lentoje uzrasyti 8 nuliai. Vienu éjimu leidziama nutrinti bet kuriuos keturis lentoje uzrasytus
skaicius a, b, ¢, d ir vietoj ju uzrasyti skaic¢ius a + 1,0+ 2,¢c+ 3,d + 3.

a) Kiek maziausiai ¢jimy reikia atlikti, kad lentoje atsirasty 8 i$ eilés einantys naturalieji
skaiciai?

b) Ar galima padaryti, kad visi 8 skaiciai lentoje buty lygus 20187

¢) Ar galima padaryti, kad 8 skaiciy lentoje sandauga buty lygi 21457

Sesiy futbolo komandy turnyre bet kurios dvi komandos suzaidé po viena karta. Uz pergale
vieneriose rungtynése komanda gauna 3 taskus, uz pralaiméjimg gauna 0 tasky, o uz lygigsias
gauna 1 taska. Galutiniai komandy rezultatai (6 skai¢iai) sudaro aritmetine progresija, kurios
skirtumas yra 2. Jrodykite, kad komanda, pagal taskus uzémusi 4-aja vieta, laiméjo lygiai
dvejas rungtynes.

Sujungus keturias taisyklingojo dvylikakampio virsunes, gautas kvadratas. Koks yra dvylika-
kampio ir kvadrato ploty santykis?

Trikampis ABC' tenkina lygybes ZACB = 90°, CA = CB = 12. Krastinése AB ir AC
atitinkamai pazyméti tokie taskai M ir D, kad AM = MB ir CD = 3. Atkarpos CM ir BD
kertasi taske E. Kam lygus keturkampio AM E D plotas?

Popierinis rombas ABC'D tenkina lygybes ZABC = 60°, AB = 4 cm. Romba perlenkus isilgai
tiesios linijos, virsuné B sutapo su krastinés AD vidurio tasku H. Perlinkis padalijo rombg }
penkiakampj ir trikampj su virsune B. Raskite to trikampio krastines.

Trys apskritimai, kuriy spinduliai lygus 7, r9,r3, liecia tiese [ atitinkamai taskuose A, B,C
(taskas B yra tarp tasky A ir C'). Be to, bet kurie du i$ apskritimy lie¢ia vienas kita bei yra
vienas kito isoréje. Irodykite nelygybe

16(ry + 79 +1r3) > 9(AB + BC + CA).

Keturkampio ABCD jstrizainés AC ir BD yra statmenos bei kertasi taske P. Apie ABC'D
apibréztas apskritimas I', kurio centras O yra trikampio BPC viduje. Atkarpoje BO pazymeétas
toks taskas H, kad ZBHP = 90°. Apskritimas w, einantis per taskus P, H, D, kerta atkarpa
PC taske @ # P. Irodykite, kad AP = CQ.



