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1. ISspreskite lygti

2V/x + 1 —4x = 1.

2. Isspreskite lygciy sistema

2% + y* = 4,
2y — 2x = —5.
3. Isspreskite lygti
8 10 12 14
+ + + =4

4. Realiyjy skaiciy ir nenuliniy realiyjy skai¢iy aibes atitinkamai pazymékime R ir R*. Raskite
visas funkcijas f : R* — R, su bet kokiais z,y € R* tenkinancias lygybe

zf(zy) + f(—y) = zf(z).

5. Trodykite, kad bet kokiems teigiamiems skaic¢iams a, b, c, d galioja nelygybé
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6. Vienas iS keturzenklio naturaliojo skaic¢iaus skaitmeny yra 2. Visy keturiy skaitmeny suma lygi
22. Be to, pats keturzenklis skaic¢ius dalijasi is 11. Kiek yra tokiy keturzenkliy skaiciy?

7. Raskite sveikuosius Sios lygéiy sistemos sprendinius:

xy + 2 =27,
T+ yz = 22.

32n+1

8. Raskite visus naturaliuosius skaicius n, su kuriais skaicius — 4"l 4 6" yra pirminis.

9. Naturalyjj skaic¢iy vadinkime neprilygstamu, jei jis turi lygiai du skirtingus pirminius daliklius.
Pvz., neprilygstamas skaic¢ius 100 turi du pirminius daliklius 2 ir 5. [rodykite, kad 18 is eilés
einanc¢iy naturaliyjy skaic¢iy negali buti visi neprilygstami.

10. Kuris skai¢ius didesnis: (100!)! ar (9911 (1001)*"*? (Cia n! =1-2-3-...-n zymi faktoriala.)
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Vienas dvejetukininkas per matematikos pamokas tegauna 4 pazymius: 2, 3, 4 arba 5. Jo 17
ivertinimy vidurkis yra sveikasis skai¢ius. [rodykite, kad vieng i$ 4 pazymiy dvejetukininkas
gavo ne daugiau nei du kartus.

I kiekviena lenteles langelj jrasyta po skaic¢iy. Visose eilutése skaic¢iy sumos lygios ir visuose
stulpeliuose skai¢iy sumos taip pat lygios. Ar tokiu budu jmanomas:

a) suraSyti visus naturaliuosius skai¢ius nuo 1 iki 15 i 3 x 5 lentelg?

b) suraSyti visus naturaliuosius skai¢ius nuo 1 iki 20 j 4 x 5 lentele?

Irodykite, kad 7 x 7 lenteléje juodai nudazius bet kuriuos 29 is 49 langeliy, joje atsiras 2 x 2
kvadratas su maziausiai 3 juodais langeliais.

I seminarg atéjo 6 matematikai. Paaiskéjo, kad tarp bet kuriy 3 matematiky yra du, ku-
rie vienas kito nepazjsta. Matematikai suskaiciavo, kiek juy tarpe yra vienas kita pazjstanciy
matematiky poru. Ar tu pory gali buti a) lygiai 9; b) lygiai 107

Kairiajame virSutiniame staciakampés n x 2014 lentelés (n > 1) kampe padéta Saské. Du
zaidéjai pakaitomis atlieka éjimus. Vienu éjimu zaidéjas pastumia Saske | deSine arba zemyn
per bet kiek langeliy. Zaidéjas, negalintis atlikti ¢jimo, pralaimi. Nustatykite, su kuriomis
n reikSmémis zaidima pradedantis zaidéjas turi pergalés strategija, t. y. gali zaisti taip, kad
laiméty nepriklausomai nuo to, kiek sumaniai zais kitas zaidéjas.

Trikampio ABC pusiaukrastinés AD ir BE statmenos. Be to, AD = 18 ir BE = 13,5. Raskite
treciosios pusiaukrastinés C'F ilgj.

Aukstiné ir pusiaukampiné, iSvestos is staciojo trikampio stataus kampo virsunés, yra atitin-
kamai lygios 3 ir 4. Raskite trikampio plota.

Keturkampio ABC'D krastinées BC'ir AD lygiagrecios, o jo jstrizainés kertasi taske O. Istrizainé
C'A kampa BC'D dalija pusiau. Be to, CD = AO ir BC = OD. Raskite kampa ABC.

I trikampj ABC' jbréztas apskritimas su centru O liecia trikampio krastines AB ir BC' atitin-
kamai taskuose D ir E. Tiesés AO ir DFE kertasi taske F. Irodykite, kad atkarpos AF ir C'F
statmenos.

Smailiojo trikampio ABC (AB > BC') krastine AC taskas M dalija pusiau. Apie §j trikampj
apibrézto apskritimo €2 liestinés, isvestos per taskus A ir C, kertasi taske P. Atkarpos BP

ir AC kertasi taske S, o AD yra trikampio ABP aukstiné. Apskritimas w, apibréztas apie
trikampj C'SD, ir Q) kertasi taske K # C. Irodykite, kad kampas C'K M yra statusis.



