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1. Dvylika skaic¢iu - keturi vienetai, keturi penketai ir keturi Sesetai - yra kazkaip surasyti

ratu aplink apskritima. Ar butinai atsiras toks i$ triju greta stovin¢iu skaitmenu

sudarytas trizenklis skaicius (jo skaitmenys gali buti imami pries arba pagal laikrodzio
rodykle), kuris dalijasi i§ 37

2. Isspreskite lygti
2 cos(2mx) + cos(3mz) = 0.
3. Isspreskite lygti
3207l = 13.
(Cia [2] yra skaiciaus x sveikoji dalis.)

4. Irodykite nelygybe
a b 2
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kai 0 < a,b< 1.
5. Kokias reikSmes gali igyti reiskinys

a2 -1 B2_2 2_g2

a2—|—b2+b2+02 +02+a27

kai a, b, ¢ — realieji nenuliniai skai¢iai?

6. Raskite visas realiuju skai¢iu poras (z,y), su kuriomis

28 =yt 4 18,
Y5 = 2% 4+ 18.

7. Raskite visus tokius naturaliuju skai¢iu trejetus (m,n,r), kad

2001™ 4 4003™ = 2002".
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. Tegul m ir n yra naturalieji skaiciai. Irodykite, kad jei mn — 23 dalijasi i§ 24 be

liekanos, tai m? 4+ n3 dalijasi i§ 72 be liekanos.

. Ar gali su kokia nors realiaja a reik§me skaiciai (1 — 2a+/35)/a? ir a + v/35 abu biiti

sveikieji?

Irodykite, kad tarp SeSiu is eilés einanciu natitiraliuju skaiciu visada atsiras toks skai-
¢ius, kuris yra reliatyviai pirminis su kitu penkiu skaic¢iu sandauga.

Kokia didziausia reikSme gali igyti naturaliuju skai¢iu sandauga, jei ju suma yra lygi
20047

Nattralieji skaiciai a, b, ¢, u, v, w tenkina lygciu sistema

a+u=21,
{b+v:31,
c+w = 667.

Ar gali buti teisinga lygybé abc = uvw?

Realusis skai¢ius v yra lygties 23 — 322 4+ 5z — 17 = 0 Saknis, o realusis skai¢ius v —
lygties 3 — 322 + 5z + 11 = 0 Saknis. Raskite u + v.

Ar galima kvadratinés lentos 100 x 100 langeliuose surasyti visus naturaliuosius skaicius
nuo 1 iki 10000 taip, kad kiekviename langelyje esantis skaic¢ius butu arba mazesnis
arba didesnis uz visus skaicius, kurie surasyti visuose bendra krastine su tuo langeliu
turinc¢iuose langeliuose?

Ar egzistuoja toks daugianaris su sveikaisiais koeficientais P(z), kad su visomis x
reiksmémis intervale [4/10,9/10] biitu teisinga nelygybeé |P(z) — 2/3| < 107107

Ar egzistuoja toks teigiamas skaiCius ag, kad visi begalinés sekos ag, a1, as,as, ...,
apibréztos rekurentine formule a,, = v/a,—1 +1 (n =1,2,3,...), nariai butu raciona-
lieji skaiciai?
Tegul a, b, c yra trikampio krastiniu ilgiai, o x, y, z tokie realieji skaiciai, kad z+y+z =
0. Irodykite, kad

a’yz + b’z + oy < 0.

Taskai M ir N priklauso trikampio ABC' krastinéms, atitinkamai, AB ir BC. Be to,

AM BN

—=—=2 ir L/ACB=2/MNB.

MB - NC© "
Irodykite, kad trikampis ABC' — lygiaSonis.
Trapecija dvi jos istrizainés dalija i keturis trikampius. Triju i$ ju plotai yra lygus 1,2
ir 4. Kokias reiksmes gali igyti ketvirtojo trikampio plotas?

Rombo istrizainiu santykis yra a : b. Raskite to rombo ir i ji ibrézto skritulio plotu
santyki.



