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Uzdaviniu salygos

1. Isspreskite lygti

21/2=202l — 2 4 1/2| 4 |z — 1/2|.

2. Isspreskite lygciu sistema

22 +y? 422 =1/3,
22y? +y?2% + 222 = wyz(v +y + 2)3.

3. Raskite visus nattraliasias n reikémes, su kuriomis reigkinys n* 4+ 4" yra pirminis

skaicius.

4. ITrodykite, kad

1+ xo+...+Tp —T1T2... T, <N — 1,

kai x1,z2,...,2, = 1.
5. Irodykite, kad
X1 + i) i i In S n
l—2zy l—zy 71—z, n-1
kain >2,0< x,29,..., 2, < lirzi+a0+...+2, =1.

6. Irodykite, kad

(1+1/2)1+1/4)...(1+1/2") < 3,

kai n — naturalusis skaic¢ius.

7. Irodykite, kad

3(364 +yt + 24) +48 > 8(x2y +y?z+ 2233),

kai x,y, z — realieji skaiciai.

8. Raskite visas nattiraliasias n reikSmes, su kuriomis reiskinys 36" 424" — 7" —5" dalijasi
is 899 be liekanos.
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. Irodykite, kad egzistuoja be galo daug tokiu naturaliyju skaiciu n, kad 2003"™ — 1

dalijasi i§ n be liekanos.
Raskite visas naturaliasias n reikSmes, su kuriomis 80™ — 1 dalijasi i§ 8" — 1 be liekanos.

Raskite visus tokius naturaliuju skaic¢iu Sesetus (aq,...,aq), kad ag = 144 ir

Ap+4+3 = an+2(an—|—1 + an);

kain =1,2,3.

Raskite visus tokius nattraliuju skaiciu trejetus, kad bet kuriu dvieju i$ ju sandauga
dalijant i treciojo skaiciaus gaunama liekana yra lygi 1.

Ar egzistuoja desimtojo laipsnio daugianaris p(z) = x'° + agx® + ... + a1 + ag
su naturaliaisiais koeficientais ag, a1, ..., ag, turintis 10 realiuyju Saknu ir tenkinantis
salyga p(2003) < 10337

Ar egzistuoja funkcija f(z), apibrézta su kiekvienu realiuoju z ir tenkinanti salygas
f(=2%) = f(@*)? +1/4

kiekvienam realiajam x bei f(y) # f(z) kiekvienai realiuju skai¢iu porai (y, z), y # 27

Ar egzistuoja funkcija f(x), apibrézta su kiekvienu realiuoju z ir tenkinanti salygas

f(f(f(x))) = 2 bei f(0) = 20037

Aplink apskritima yra surasyti 2003 skaiciai, kiekvienas is kuriu yra lygus arba 1 arba
0. Pradzioje ne visi skaiciai yra vienodi. Su jais atliekama tokia operacija: tarp dvieju
skirtingu greta esanciu skaic¢iu irasomas 1, o tarp dvieju vienodu greta esanciu — 0,
tada pradiniai skaiciai nutrinami, ir vél lieka 2003 skai¢iai. Ar galima po keliu tokiu
operaciju gauti visus nulius?

Lygiagretainio krastinés yra lygios a ir b, o istrizainés c ir d. Raskite jo kampus, jei
at* + b* = (cd)?.

Vienetiniame apskritime yra pazyméta n tasku (n > 2), kurie sujungti atkarpomis.
Irodykite, kad yra ne daugiau kaip n?/3 atkarpu, ilgesniu uz v/2.

Duota n (n > 2) tasku, i$ kuriu jokie trys nepriklauso vienai tiesei. Kiek maziausiai
reikia spalvu norint nuspalvinti visas taskus jungiancias atkarpas taip, kad jokios dvi
atkarpos, turin¢ios bendra virSune, nebutu nuspalvintos viena spalva?

Taskas P yra trikampio ABC' viduje ir tenkina salygas
LABC+ /ACB =3/PBA =3/PCA.
Irodykite, kad

AC AB
AB+PC ~ AC+PB’




