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Nurodymai.

1.

AtidZiai skaitykite salygas. DarykKkite tiksliai tai, ko reikajaujama.
Svarrastis gali biiti tik deSiniojoje sasiuvinio puséje (iSskyrus paskutinj pusl.).
UZdavinio numerj Zymékite puslapio kairiojoje puséje didesniu Sriftu.

Duotas integralas jo P dx.

a) IStirkite integralo konvergavima. (1)
b) ISdéstykite pointegraling funkcija paprastosiomis trupmenomis. (2)
c) Suraskite pirmykste funkcija (2)
d) Sustatykite réZius ir apskai¢iuokite netiesiogini integrala. (2)
e) Apskaiciuokite duotaji integrala, iSreikSdami ji Euler’io integralais. (2)

n
n-1 X

Turime logaritminés funkcijos In(1+ x) Teiloro eilutg Z(—l) .
n-1 n
a) Kokioms X reikSméms ir kokj atsakyma galima pasakyti apie eilutés
konvergavima arba divergavima, pritaikius eilu¢iy konvergavimo pozymius:

1) Dalambero, (1)
ii) Kosi, (1)
iii) Integralini (2)
1v) Leibnico, (2)
V) Abelio, (2)
Vi) Dirichle. (2)
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b) Irodykite nelygybg In(1+X) < x— X? + X? , kai 0 < x<1 (sidilau naudotis tuo,

kad tiriamos eilutés suma tikrai yra lygi In(1+ X)). (4)

Duota funkcija g(x) = LZ(X— k —%j, k<x<k+l1.
X
a) Nubrézkite funkcijos g(x) grafiko eskiza intervale [K; k + 1]. Neintegrave

paiskinkite, kodél integralas J‘:H g(x)dx turéty buti neigiamas. (2)

b) Suintegruokite | g(x)dx. @)
¢) Naudodamiesi 2 uzdavinio (b) dalies nelygybe ir ir §io uzdavinio dalies (b)

rezultatu, jrodykite, kad integralas J‘:H g(x)dx <0 (2)

k+
d) Padalinkite integralo Ik ]g(X)dX integravimo sriti pusiau, pakeiskite

kintamuosius ir suveskite abu gautus integralus | viena integrala intervale

[O;%] . I8 to iSveskite neintegrave (!), kad .[:H g(x)dx<0. 3)

a) Tolydziai diferencijuojamai funkcijai f jrodykite formulg:

1 1 1 1),,
jo FOgdx=—(f()+ f(O))—L(x—Ejf (x)dX. (1)



b) Apibrézkime funkcija
w(X) = x—k—%,k <x<k+lk=12,..
Nubrézkite funkcijos y grafiko eskiza intervale [0;4]. (D)
¢) Trodykite, kad [ (x)dx :%( f+ fk+ D)= [ w0t oodx, kel (1)
d) Irodykite, kad
jl" f(x)dx:% f()+ FQ)+ F(3)+..+ f(n—l)+% f(n)—jlnz//(x) fro)dx. (1)

¢) Pritaikykite dalies (d) formule funkcijai f(X)= 1 ir apskaiciuokite Zl 3)
X =

f) Irodykite, kad integralas medx konverguoja. 2)
X

dykite, kad lim| > -1 Ly >

g) Irodykite, ka im ;E_nn =77 X; (2)

Pastaroji riba Zymima y ir vadinama Euler’io konstanta

5 Naudodamiesi rezultatu z =Inn+y+o0(l), kai n — oo, kuris i$plaukia i 4
k=1

uzdavinio (g) dalies, raskite suma eilutés (vienas narys teigiamas, du neigiami)
1 1 N 1 1 1 I 1 1 1.
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1
kuri gauta perstacius eilutg Z( n™'—. (4)
n=l1 n
6. a) Nubrézkite funkcijos f(x)=+/x>—1 grafika. (1)

b) Dalies (a) brézinyje pavaizduokite figiira, kurios plota iSreiskia integralas

IIA(X—\/XZ—I)dX, A>1. (1)

¢) Funkcija Xx=cht= %(et +e7") yra didéjanti intervale [0;+) . Apskaiciuokite

atvirksting funkcija t = arch X ir jos i§vesting (pastaraja dviem budais). 3)
d) Suintegruokite skirtingais biidais integrala (pateikiamas atsakymas)

J.\/ x> —1dx = % XX -1 —%ln(x +ix*=1)+C (uz skirtinga buida po 2 t.)
(zenklo pakeitimas Euler’io keitiniuose nebus laikomas kitu budu).
e) Istirkite integralo J.loo (X—~/x> —1)dx konvergavima pagal apibrézima. (2)
f) IStirkite integralo JTO (Xx—+/x> =1)dx konvergavima naudodami palyginimo
teorema. (2)
Pastaba. Uzduociy verté Siek tiek gali biiti pakoreguota (dazniausiai padidinta), jei

sprendimas labai protingas arba retas.
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