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AtidZiai skaitykite salygas. Sprendimuose aiSkiai atskirkite uzdavinius ir
ju dalis. Atskirkite juodrastj nuo Svarascio.

d)

g)

+o a-1
Irodykite, kad integralas I 1X+ " dx konverguoja, kai 0 <a <1. (2)
0
Apibrézkime funkcija f(z)=z*" =e®™"*. Nurodykite kompleksinés

plokStumos srit, kurioje §i funkcija yra analiziné. Apskaiciuokite Sios
funkcijos iSvesting. (2)

. | R D : s .
Sakykime, a = 2 sritis D - vienetinis skritulys su iSpjauta realiosios

asies dalimi nuo 0 iki 1. Suraskite f (D). Pazymékite visas teigiamai
orientuoto krasto dD dalis, nurodykite ju vaizdus f(0D) su kryptimis.

“4)
a-1
Irodykite, kad Jim f12+ dz=0. cia y(§) = Re® 0<p <271, )
o z
y
a-1
Irodykite, kad lim I1Z+ d2=0, ¢a y(§)=re®.0< <2, )
r- z
y
a-1
Ivardinkite funkcijos g(z) = 12+ ypatinguosius taskus ir
z
apskaiciuokite jos reziduumus. (2)
+00 _a-|
Irodykite, kad [ X _ax=—"_ (5)
3 1+X sin art
. . 0Q _
Irodykite Gryno teoremos dalj ‘ga dxdy = J[ Qdy,
D
1) jeisritis D ={(x;y);a<y<b,g(y)sx<f(y)}. 3)

i) jei srit] D galima iSskaidyti { sritis, nusakytas dalyje (1).(2)

b) Tiksliai suformuluokite visas Gryno teoremos salygas ir baikite jrodyti
teorema. (2)
: a’e”
3. Duota funkcija F(2) :m,a >(. Pazymékime g(z) = m .
a) [Irodykite, kad integralai C}w g(z)dz,c>a ir d}w g(z)dz,d >a yra
lygts. @
b) ISskleiskite funkcija : laipsnine eilute z laipsniais (teigiamais).

2’ -a’

Koks jos konvergavimo spindulys? (1)



c) ParaSykite funkcijos e skleidima laipsnine eilute (z laipsniais).
Sudauginkite (ka reikia) ir gaukite funkcijos g(z) Lorano eilutg.
UZraSykite jos konvergavimo sriti. Apskai¢iuokite Sios eilutés tris

pirmuosius narius. Kam lygus laipsnio z~' koeficientas? (3)
d) Apibrézkite, kas yra analizinés funkcijos antros eilés polius. ISveskite
reziduumo formulg antros eilés poliui. 2)
e) Apskaiciuokite funkcijos g(z) reziduuma taske z =0, naudodami
dalyje (d) iSvesta formule. (1)
2
f) Suraskite funkcijos F(s) = ﬁ, a >0, atvirksting Laplaso

transformacija. 4)

4. Duoti du uzdari keliai y,(t) =re", y;(t) =Re™,0 <t <270 <r <R.
a) Irodykite , kad funkcija
h(s,t) =(1-s)re" +sRe™,0 <s <1,0 <t <277, néra keliy y, ir y,
homotopija srityje C\{0}. (2)
b) Irodykite, kad keliai Y, ir y, néra homotopiski srityje C\{0} . (2)

5. Kompleksingje plok§tumoje duota zvaigzdiné sritis D, du keliai joje
y, (1), ¥, (1),0<t <1, suvienoda pradzia z, =,(0) = y,(0) ir vienoda pabaiga
z, =y,(1) = y,(1) ir analiziné funkcija f(z).
a) [rodykite, kad I f(z)dz :I f(z)dz. ()]
Vi )%}

b) Irodykite, kad integralas
F(z)=[1(c)d¢

apibrézia analizing srityje D funkcija ir F'(z) = f(z),z0D. (4)
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