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1. Kreivé C nusakyta parametrinémis lygtimis
'+l -1
X = " Y = " L URN{O0}.
a) Nubreézkite funkciju X ir y grafiky eskizus atitinkamai (t;X) ir (t;y)
plokStumose.
b) Nubrézkite kreivés C eskiza (X;y) plokstumoje.
c) Suraskite kreivés C asimptotes.
d) Apskai¢iuokite funkcijos (neisreikstinés) i$vestines Y, (t) ir y; (t).

e) Istirkite kreiveés C i8kiluma.
f) Patikslinkite kreivés C eskiza. (visos dalys po 2 t.)
2. Duota koverguojanti seka {a_}. Pazymékime lima, =a. [rodykite, kad seka

1 . C
b, =—(a, +a, +... +a,) taip pat konverguoja ir limb, =a. 4t)
n n- o
Patarimas. Sitilau naudoti Stolco teorema.
3. Raskite cilutés
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4. Teorema. Jei teisinga Liopitalio taisyklé, tai teisinga ir Stolco teorama.
Duota :

a) Stolco teoremos salygos: seka {X !, grieztai didéjanti seka {y },
limy, = +oo, lim 221 %1 = A
n-e n-e yn+1_yn
b) Teisinga Liopitalio taisyklé.
Irodymas. Sukonstruokime funkcijas:
£ =X, + (X, =%,)(x =), kai x O 1],
gXxX) =y, + (Yo —Y,)(X—n), kat xO[n;ik 1], n=1,2,....
Funkcija g yra grieztai didéjanti ir lim g(X) = +oo.
F0) = X401 =%, §'(X) = Yo ~ ¥, kai xD(n;m- 1)
fim —- O = i X T o

: =A.
= g (X) " Yo~ Vs

IS Liopitalio taisyklés iSplaukia, kad lim L] = A. I8 pagrindinés riby
X — 400 g(x)
" ) . f(n) ) .
teoremos iSplaukia, kad hm? =A.Bet f(n)=x, ir g(n)=y,. Todél
n - o g n

. X .. X
lim— = A. Taigi jrodéme Stolco teorema.
n-o yn

UZduotis. Raskite jrodyme klaida. (4t)



5. a) Primenu operatoriaus A ir jo laipsniy apibrézimus

Af ()= f(x+1) = f(X), A f(x) =A" f(x +) —A7 f(x).
Funkcijai f(x)= %1 apskaiciuokite A" f (x),A" f (0) ir paraSykite Niutono
X

eilute. (4t.)

b) Raskite laipsningés eilutés (pagal t)
- (D" x(x-1) L. Mx —n +1) .,

1
= (n+D! @
konvergavimo spinduli. Pazymékime (1) eilutés suma s(t). 2t)
c¢) Paimkime ankstesn¢je eilutéje t =1. Kq galite pasakyti apie eilutés

= (=D"x(x =D 0. I0x —=n +1

= (n+D!
nariy zenklus? Kokioms X reikSméms eiluté (2) konverguoja reliatyviai ir
absoliuciai? (4t.)

d) Eiluté (1) labai panasi 1 binoming eilute, taciau néra tokia. Kaip (1) eilute
reikéty pertvarkyti, kad gautume binoming ir galétume surasti suma s(t)? (3 t.)

e) Sakykime, X yra fiksuotas ir 0 < X <1. [rodykite, kad eiluté

< (-D)"(x+Dx L. [x +1 -n +1) , 1 X+, (X +1)xt2 _ (X H)X(x —1)t3 N

Z l =1- t+
e n! 1 2! 3!

konverguoja tolygiai (pagal t) intervale [0;1]. (4t)

f) Zinome, kad
< (-D"(x+Dx L. [x +1 -n +1) ,

; o t"=(1-t)",

kai —1 <t <I. Pasinaudoj¢ dalies (e) rezultatu irodykite, kad

Z (=D'(x+D)x L. [(x +1 —=n +1) = (-1 =0
& n!
ir apskaiciuokite s(1). 3t)

6. Suformuluokite Leibnico teorema (apie alternuojancias eilutes). Dviem
sakiniais paaiSkinkite irodymo idéja. (4t.)
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