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1. a) Tolydziai diferencijuojamai funkcijai f jrodykite formulg:
1 1 1 ,
J, T00dx=2(F)+1(0) = [,4,00 F (.

o _ !
¢ia @,(x) =X 5 (1)

b) Apibrézkime funkcija
W, (x)=¢,(x),0=x<1,
Y,(X) =¢,(x—k),k <x <k +1,k =12,....
Nubrézkite funkcijos , grafika intervale [0;4]. (1)

¢) Irodykite, kad Jkk” f (x)dx =%( F (k) + f (k +1)) = J’kk+lw1(><) f/(x)dx, k ON .(2)
d) Irodykite, kad

IO” f (x)dx :% f(0)+f(1)+f(2)+..+f(n 1) % f(n) —jonwl(X) fr(x)dx . (2)
e) Suraskite antrojo laipsnio polinoma y = ¢,(X), tenkinantj salygas

8, (00 =6,00.XOR, ir [,9,(00x =0.
Nubrézkite funkcijos y =¢,(x) grafika intervale [0;1] . 3)
f) Apibrézkime funkcija
Y,(X)=¢,(x),0<x <1,
Y,(X)=¢,(x—-k),k <x <k +1,k =1,2,....
Nubrézkite funkcijos @, grafika intervale [0;4]. 2)
g) Dukart tolydziai diferencijuojamai funkcijai f jrodykite lygybe

n-1

Ion f (x)dx :% f(0)+ Z f (k) + f(n) ——(f (n) =1'(0)) +I w,(x) " (x)dx. (4)

h) Irodykite, kad fk W, (0dx =0,k =0,1,2,.... (1)

i) Panaudokite formule, i$vesta dalyje (g) funkcijai f(X)=X", ir gaukite
n(n+1)(2n+1)
5 .

kvadraty sumos formule Z k* = (3)

2. Nagrinékime funkcija f(x)=x>,0<x <1. Apibrézkime seka laiptiniy funkcijy

ki k k+1 -1 n-1
X —<x<—k =0,1,2,...n =2, X) = ,——<x<l1.
%.00=50~ 6.0 =50 —
a) Nubreézkite funkcijy f ir ¢, grafikus viename brézinyje. (2)

b) Apskaiciuokite atstuma tarp funkcijy d(f,¢,) = sup | f(xX)-9, (X)|

Pavaizduokite §j atstuma brézinyje. (2)
c) Apskaiciuokite (ivertinkite) atstuma tarp funkcijy
d(f,¢,) = , NON. (2)

0<x<1



d) Suformuluokite, ka reiskia, kad laiptiniy funkcijy seka {¢,} tolygiai
konverguoja i funkcija f(x) =X’ inetrvale [0;1]. (1)
e) Naudodamiesi Kantoro teorema, jrodykite, kad laiptiniy funkcijy seka {¢,},

apibrézta uzdavinio pradzioje, tolygiai konverguoja i funkcija f(x)=x’ intervale

[0:1]. (2)
f) Irodykite ta pati, ka ir dalyje (e), naudodami jverti, gauta dalyje (c). 2)
g) Apskaiciuokite integralus I(: ¢, (x)dx ir riba limﬁ: ¢, (x)dx. (3)

3. a) Istirkite iskiluma, suraskite asimptotes ir nubrézkite funkcijos f(x)=+/1+x’
grafika. 3)
b) Brézinyje pavaizduokite figiira, kurios plota iSreiskia integralas

IOA(\/1+x2 —x)dx, A>0. (1)

¢) Suintegruokite skirtingais buidais integrala (pateikiamas atsakymas)
J'\/l + x> dx I%X'\ll +x° +%ln(x +/1 +x%) +C. (uz skirtinga biida po 3 t.)

(Zenklo pakeitimas Euler’io keitiniuose nebus laikomas kitu badu. Nei$sigaskite, jei
gausite kitokia pirmykstés funkcijos iSraiSka. Jei integravote teisingai, tai ji
ekvivalentiska nurodytai formai. Pabandykite tuo isitikinti).

d) Istirkite integralo J': (¥1+x* —x)dx konvergavima pagal apibrézima. (2)

e) Istirkite integralo I: (v1+ x> —=x)dx konvergavima naudodami palyginimo
teorema. (2)

4. a) Apibrézkite tolygaus tolydumo savoka. Suformuluokite Kantoro teorema. (1)
b) Pateikite pavyzdi tolydzios funkcijos (ne konstantos) intervale [1;), kad ji
bty tolygiai tolydi visame intervale. Pavyzdi pagriskite. (2)
c) Pateikite pavyzdi tolydzios, bet netolygiai tolydZios funkcijos intervale [0;1) .
Pagriskite tai. (2)
d) Suformuluokite Kantoro teoremos irodymo pagrindinius etapus. Jei zinote du
skirtingus jrodymus, tai parasykite abiem atvejais. (po 4t)
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