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Atlikite Sias trumpas uzZduotis. (Kiekvienas teisingas atsakymas - 1
tagkas.)

1. Tolydiniy funkcijy aibéje C[0,1] apibrézkite bent dvi skirtingas atstumo
funkcijas.

2. Apibrézkite metrine erdve Ly[1,2].

3. Tegu B,(zo) - uzdarasis metrinés erdvés X rutulys. Koks jo atzvilgiu yra
elementas y € X, tenkinantis salyga: d(zg,y) > r?

4. e-kalba perragykite teiginj ,lim,, o, ©, = « metrinéje erdvéje (X, d)”.



5. Ko dar, be aibés A C Cla,b] apréztumo reikia, kad aibé A buty reliatyviai
kompaktiné?

6. Ar tiesinés erdvés E intervalas [0,y), y € FE yra absorbuojanti aibé? At-
sakyma pagriskite.

7. Tegu E yra tiesiné erdve, z,y € E. UzraSykite maziausia tiesine erdvés E
aibe, kuriai priklauso tagkai x ir y.

8. Paaiskinkite uzrasa: x L A.

9. Ar homogeninis funkcionalas gali b8ti tiesiniu? Atsakyml paaiSkinkite.

10. Kam lygi Hilberto erdvés H tiesinio funkcionalo f(z) = (x,y) norma?



Atlikite Sias dvi teorines uzduotis. (Kiekviena teisingai atlikta uzduotis
verinama 5 taskais.)

1. Jrodykite, kad pilnos metrinés erdvés kompaktiné aibé yra aprézta.

2. Tegu L yra uZdara tiesiné Hilberto erdvés H aibé ir x € H \ L. Irodykite,
kad egzistuoja toks y € L, kad d(z,L) = ||z — y||.



Isspreskite Siuos du uzdavinius. (Teisingas uzdavinio sprendimas verti-
namas 5 tagkais.)

1. Apibrézkime tiesinj funkcionalg F : C[—1.1] — R taip: F(f) = f_ll f(@®)sin(mt)dt, f €
C[-1,1]. Irodykite, kad funkcionalas F' yra tolydus ir ||F|| = 4/=.

2.  Tegu (z,) ir (y,) yra metrinés erdvés (X, d) Kosi sekos. Istirkite sekos
(d(zn, yn)) konvergavima.



